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_ Aussi longtemps ’Analyse mathemathue éveillera-t-elle des fer-
veurs parmi les hommes, aussi longtemps Vintégrale de Lebesgue
perpétuera le souvemr d’'un Frangais Justement admlre | -
Henri Lebesgue était né en 1875, 4 Beauvais, ou son pere et sa
‘mere enselgnalent a4 I'école primaire. La physmnomm mentale d’un
| personnage connu peut s 'éelairer au détail biographique. La catégo- ”
rie sociale ol notre famﬂle s'est inscrite cantonne notre enfance et
notre Jjeunesse dans un monde nettement délumte d'ou prennent
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leur premier essor nos idées et nos jugements sur I’ensemble de la
societée. Nul n’embrasse dans son- coup d’wil la vaste diversité des -
modes d’existence enfermés dans les alvéoles ol se cloisonne la ru-
che active des hommes. |

Lebesgue fut éléve de I'Ecole Normale supérieure. A la sortie, il
ne se classa point le premier a I'agrégation des seiences mathémati-
ques, mais seulement le troisidme. Ses deux camarades hormaliens
qui 'avaient dépassé ont eu eux au551 une belle fortune sc1ent1ﬁque
Mais la notoriété et 'admiration conqulses par chacun d’eux dans le
,;monde savant inverserent l'ordre ol le concours les avalt situés.
Dans cette repubhque repandue en citoyens clairsemés sur tous les
Etats civilisés de la planéte, ils furent le premier consndere, le se-
cond réputé, le troisiéme illustre. L’observation en est banale: d'une
intelligence d’ailleurs brillante, les succés scolaires certifient la plas-
tieité, la earridre mventwe demontre lomgmahte Les déux caracte—'
res, sans étre incompatibles, ne vont pas neeessairement ‘de pair.

-

C'est dans sa Thése de Doctorat és sciences, soutenue a l'age de
27 ans, que Lebesgue ﬁt connaifre sa conceptlon de l’1ntegrale

Intégrer, c’est pousser. a linfini les deux régles conjointes de Des-
cartes: d’abord diviser la difficulté pour la misux resoudre ensulte
recomposer cette desagregatlon prehmlname ‘

Dans -une masse étendue, une cause s'exerce, un effet s'accomplit.
Si l’mtensﬂ,e des phénoménes était constante aux divers points, les
resultats se manifesteraient proportlonnels a cette mtensn;e et & cet-
te masse a la fois. Un simple produit de deux facteurs les livrerait.
Mais si ces intensités sont fluctuantes, comment évaluer leur con-
cours total? Par la pensée on partage le corps en éiéments telle-
ment réduits et ajnsi disposés que sur chacun d’eux l'action et sa
‘consequence rapportees l'une et Pautre a la mesure de la parcelle,
ne présentent plus de variation appreciable. Les évaluer est donc‘_

immédiat. Additionner ensemble ces infiniment petits pour calculer
Ac. des Sc. — Notwes et discours. | : II. —73
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le phénoméne total, c'est procéder A une intégration. Le tout est de
prendre la partltlon prealable par le bon biais. -
A'la fin du dix- septieme sieecle, Newton, Lelbmz avaient ouvert-
‘la voie. Puis leur outil s'était revele msufﬁsant & certains emplois
| ‘-necessau‘es L’allemand Rlemann le mathématicien doué du geme le:
plus imaginatif et le plus puissant du dix - neuviéme sidcle (sous la
réserve des titres - de Poincaré), recréa Vinstrument par une innova-
'tmn hardie, opérant une révolution des idées. Mais ‘avec les années:
la fécondits ‘de ]’mtegrele riemannienne se trouvait exploltée jusqu’a
| l’épulsement et les limites de son pouvon- atteintes partout. Sur les
terres neuves de l’Analyse mathématique les expéditions conqueran-
tes marqualent 1e pas LeneSgue fut le thaumaturge denouant les
liens - ou tant de compagnons d’avant - garde étaient comme par un
enehantement retenus J’si entendu soutenir par un étranger que la
découverte de Lebesgue pouvalt sans lui se faire attendre cinquante
~ans. Clest le délai dont 1a seience devrait a Lebesgue la merei.

*

" :“".-.

On nesein-eit trop exalter le role de ces eenjui'eu-rs de sortiléges
‘par le magnétisme de qui s'évanouit & notre vue 'échafaud des bar- |
ri¢res dissimulant le secret d'un pelels feerique. |
~ Les pionniers dans leur marehe laborieuse et patiente sont arrivés
su pied d’'une sombre muraille de rochers, ‘haute au point de leur -
“masquer le ciel aux abords du zénith. A Jeur droite et & leur gauche
s elevent les montagnes abruptes creusant le val dont ils foulent, dé-
sempareés, le fond. Une lumiére avare s’eppauvrit jusqu'a eux. Clest
un. bout du monde. Sur la veﬂle de chacun la solitude, les ténébres
s’alourdissent. Et voiei que, a la voix d'un seul charmes et presti-
ges opérant sous cefte unique perole, au sein du colossal bloe noir,

. dalle funébre ' murant un sepulcre d’esperence une aube semble-
pomdre Une lueur de grisaille, une phosphorescenee fluide Se ré-
pand & travers la -masse géante. Elle "en franchlt les contours. La
| roche Sest d1551pee dans une nébulosité encore épaisse et blafarde,

-

Cm
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mais qu'une flamme toujours invisible éclaircit et dilue d'instant en
instant davantage Puis, comme dans le conte slave, tandxs que les
-derniers lambeaux de brume fuient vers le haut du ciel, saux yeux
de l'armée envahlssant saisie d’admiration et troublee la ville sa-
.erée. apparait sous son dmdeme de clochers, dont les bulbes enve-
loppés d'or réfléchissent en dards éblouissants les rayons du soleil
vainqueur. e

Une découverte, celle de l'intégrale de Lebesgue, n'est d’asbord en-
tendue -en son vral sens que de rares adeptes, prompts & éclairer de
ee flambeau saisi quelques coins obscurs de la science. Méme la
réaction générale est hostile et vive contre l'irruption d'une idée ba-
layant sans égards les Jugements révérés. Lentement, msis irrésis-
tiblement, la lumlere pénetre un monde d’esprits de plus en plus
étendu. Une heure, vient oU, dans cet ordre de pensées, la dermere
acquise ’ “des grandes veéritss apparan‘. 8 tous eomme le jour olan"e,

-€évidente, et pour finir banasle.
I1

Le science peut.é tout moment recevoir d'un savant isolé une im-
pulsion, une orientation inattendues. Comment obéirait- elle a un
plan préparé? Monument édifis par leffort collectif des ‘générations
humaines, et dont la croissance ne devrait s’arréter qu’avec Vextine-
tion de notre espéce, comment ce travail tou,]ours poussé vers des
fins inconnues suivrait- 11 un cours tracé d’avance ou méme prewm—-
~ble & courte échéance? |

DeJa pour une eonstruetmn hrmtee, enfermée dans une fraciion de
‘la vie d’un homme, le plan lui préexiste-t-il? Un méme travall de
gestation n’enfante-t-il pas de Yceuvre tour & tour les élements dis-
socies et 'ordre qui la parfera ? Naissant de bourgeonrnements pro-
gressifs, elle est congue dans ses membres. disjoints avant. d’étre au -
sein de l'esprit montee en assemblage organisé.

Le fleuve ne dit pas «Je ereuserai mon lit d’abord. J’y coulerai

ensuite.» Le fleuve creuse SOI 11t en coulant et a force de couler il



580 o S HENRI LEBESGUE

‘lui donne une forme nette
Jamais nulle science ne connaltra le planf qu'elle met en ceuvre.
Car un indéterminé sans bormne la separera toujours de,son terme .
N obelssant pas a un plan précongu,3c’est une création. | d
La science va vers sa destinée a la fagon d’un flux de lave 1ourde
et boueuse. Dans l’epalsseur de la masse et lui 1mpr1mant son mou—
vement, mllle bétes grouillent, seé multiplient en une fiévre active.
De loin en loin l'une d’elles, monstrueuse surgit- de. la surface .et
brise le front du flot. La traine v1squeuse pendant de ses ehtres ot
de ses pattes de faucheux dépose sur le sol la trace ou se déviera un

bras du paresseux courant. Et apres bien des années a Daisselle de
la blfurcatlon la science encore laissera un emplacement werge de

son passage, tandls qu'une grosse artére de cette. circulation fluide
aura pris pour amorce et gonﬂe le sillage marqué J&dlS par la sou-
veraine hardiesse d'un é&ire se détachant seul devant tous.

Les promoteurs de la science lui impriment, au moins pour un

- temps, lo tour de leurs. attraits de pensée et de leur gout, bref leur

style. La seience en formation présente un caractére changeant et

" humain, qu’elle perd avec le recul de l’epoque, en se deeharnant du

superﬂu, en. se rétractant a 1’e,ssent1el, pour cE_levemr 1mpersonnelle '

. .

et sciuelettique .

*

- x ok - o
Dans deux courts Traités, toujours avidement lus, — je m’excuse
_d’en désigner les titres exphmtement —, lYun sur I'intégration,.

| l’autre sur les séries tmgonometmques, Lebesgue expose sa, theome
et le brillant part1 qu’il en tire. |

La facture d’un ouvrage elle aussi joue son role dans la carriére
de linvention qu'il publie. Nous autres mathématiciens, avec notre

horreur eartes1enne de snnuler une descente de Sinai, environnés de:

nuages, les bras chargés de tables gravees. ‘d’'une révélation, puis

obelssant & notre eonweuon spontanée que - pour faire paraltre le
plem sens d’une vérité il faut deern'e une v01e conduisant naturelle-v:

*
A}
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“ment & son évidence, et encore pour savourer la joie de peindre 2
d’autres la liesse d’une victorieuse aventure, peut-é&tre abusons-:
nous de oette demamhe maieutique associant le disciple a 1’élabora-
tion de la trouvmlle. Cette partie du plant ou ecircule le plus inten-
sément la séve est celle dont le dépérissement sera le moins tardif. .
- Une génération proche ayant cueilli le. fruit, extrait son suc abattra
. et jettera le reste.

[

Le plaisir dge la déeouverte a été si vif que les auteurs semblent
vouloir prendre le lecteur par la main pour lui faire suivre avec
eux toutes les etapes de leur fortune. | |

Une chame de montagnes dont la créte passe pour mfranahlssable
borne la contrée et la sépare d’un versant inconnu. Descendant et
esealadant les pentes des ravms, déchirant ses pmgnets aux arétes
des rochers et aux épines des buissons, un.homme a trouvé la sue-
‘cession des failles 'amenant & la bréche insoupgonnée par ou l'acces
saux terres d’outre-mont, ignorées et fécondes, est désormais facile.
A qui veut I’écouter, Vauteur de la découverte, tout & son propre
bonheur, ne fait pas gridece dun détail touchant les con_ditions ou
s’offrait le probléme de sa recherche, les hypothéses naturelles a
envisager, comment 'une aprés 'autre furent-elles controuvées par
le relief et 1es accidents du 8ol, jusqu'a une derniére qui, circonvenue |
‘par intuition heureuse et déduction habile, enfin livra la clef de la
solution. | |

Mais plus tard; la sente tracée par linventeur, avec ses escarpe-
ments gravis, ses plongées abruptes, ses détours qu'une connaissan-
ce approfondie de la montagne permettait d’evﬁ.er tout ce vénérable
. pittoresque de Pinspiration novatrice, tout cela est neghge puis ou-
blié. Sur les vestiges de ce chemm l’abregeant par endroits, une lar-
ge route s’est construite. Le public n’en connait plus d'autre. S'éle-
vant par une pente égale, enjambant les goi-ges sur des ponts, ser-
pentant au flane des montagnes, elle gagne le sommet. du col En
quelques mmutes, cette montée omgman*ement Si laborieuse est par-
courue et le riche pays qui lui fait suite est atteint.
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Il faut dix ans de travaux pour permettre é,im train phargé’“d‘e‘
voyageurs de franchir en vingt secondes 4e largeur d'un fleuve..
- Pour celui qui, 'i'r;génieu'r, entr-ep':.ceneilr,_‘ contremaitre, 8, du pre-
| mier jour au dernier, pris part ala construction du pont, cette jone-
tion des deux rive_s' est une épopée de rocs noyés, de piles surgies -
de l'eau, d’immenses raccords de fer les re]iarit, de éroiSillons, de |
ri-vets,..'de boulons. .C’est avec cela que. pendaht deux- lustrés la vie
. ‘de cet homme s’est confondue. A son ‘sens il-y a de l'aberration &
| 7s’imaginer comprendre.ce qu'est le passage d'un bord de la riviere
a Pautre si 'on n'est pas. descendu au.détail de toutes ces opérations .
dont son esprit s’est pendant. des années repaﬂ; a satiété. |
Pour le voyageur qui, debout dermere la vitre de son Wagon a
vu de loin le ruban d’acier bleui de la riviére sous- tendre lhomzon,
puis dans le fracas et le tonnerre du métal trépidant, la terre ferme
se demet.tre la nappe stmee de remous ghsser droit sous lui; 'autre
berge se rapprocher et grandlr le scl cultivé ou bati reprendre, a
cet homme uniquement oc¢eupe du momf et du terme de son voyage,
qu’ 1mportent cette transmon mcldente du bond par- dessus le ﬂeuve'
et P'originelle mise en chantier qu1 la lui perrmt‘> '
& -
* ¥

o

| ‘Telle belle réussite sera par les eontemporams magnifiée . pour
avoir couronné un long enchamement d’efforts vains ou balaye un
¢haos de velléités impuissantes. Un avenir prochain ne verra plus "
~ en elle qu’'une bréve lisison entre le périmé et le dés longtemps
dépassé. - ' | |
‘Lebesgue, bien a tort, se montra confus des d1eux qu il avalt des~
tltues, des statues qu ‘il avait renversées de leur socle. Il se pen-
- chait avec piété sur les uns, avec: déférence ‘sur les- débris .des.

‘autres. Passé le triomphe gagné par ses viectoires, il aurait voulu
faire ehorus a 1’anatheme dont les vaincus le réprouvment |

- Clest affaiblir une ceuvre, cest lui imprimer une date et la oon-
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damner au prompt vieillissement, qué de vouloir édulcorer les témé-
rités ol elle trouve ses titres par le soin de Justlﬁcatlons premieres,
puis d’hommages, d’apalsements offerts aux idées qu’elle renverse.

| Yain espoir de convertir par douceur persuasive le tenant d’une
foi invétérée"S‘on entétement, passionnel avant tout, étrangle sa na-
turelle ouverture d’esprit. Si la discussion s'engage, le moins com- -
préhensif est le plus intraitable. Donnez la parole & une borne elle
aura toujours le dernier mot ‘

Tailler en pieces les idées dont un homme avait fait son eredo
coutumier, c'est lui arracher le toit sous lequel il abritait son vivre
pensif. On ne saurait éluder sa réx}olte, sa résistance farouche .
Composer par dévotion humaine avec la doetrine que l'on sape,
_poursuivre l'alliance de deux Testaments inconciliables, charité fu-
neste, joignant la bouche d'un vivant au riale d’'un agonisant! |

Lauteup animé de la certitude que l’avemr adoptera les vérités
nouvelles quil apporte ef - abolira les fausses vraisemblances qu’il
demasque cet auteur doit dés son entrée en exorde procéder com-
me si cette ratification é&tait accomplie et appartenait au passé. Il
feindra d’ignorer les idées autour de lui'amoureusement cultivées,
aprement défendues et qu'il voue au neant Il presentera son ceuvre
comme doit ’4tre au-deld d’une epoque oubhee I'annonce d’un fu-
" tur-du moins conjecturé. A1n_51 sura-t-il une chance de parler quel-
que temps 3 la postérité le langage dont elle usera elle-méme. Il
reculera d’'autant pour son ouvrage le terme de l'inéluctable ruine.

L'ceuvre durable, c’est 'arbre tournant ses fruits vers le passé en
offrande &4 des vceux innés ou séculaires, mals plongeant ses raci-
‘nes dans Pavenir.

. .

ILI

Au depart du travall mental qui le conduisit a imtegrale Lebes-
gue eut sa pomme de Newton: & propos d’'un fait banal, dans un
éclair la vision d'une esuse universelle. Le probleme des surfaces
geomstiriques dites developpables en fut 'oecasion . Il s 'agit des sur-
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faces pouvant étre étalées sur un plan sans subir d-’extension ni de
dé'chirure ‘'ni. de repliement sur elles-mémes. On-' en rééli_se voiei -
comment. | | - | | - o
Prenez un large rectangle de carton suffisamment souple Posez-
le & plat sur une table de marbre. L'adhérence des deux surfaces |
est parfalte Gauchissez le carton sans le casser ni le froisser. Vous
faites un edne, un cylindre, le flanc d’'un abat-jour ou, en impri-
‘mant a la feuille une torsion eapmcieuse, une nappe dun galbe
beaucoup moins régulier ét siniple".. Dépliées sans étre rompues ni
doublées, ces surfaces reviennent s"appliquér‘ exactement sur le
plan de marbre. Elles sont developpables.
- Toutes les surfaces obtenues comme il a été dit offrent ce méme
fcaractere.. Si vous posez sur le marbre la feuille ainsi forcée et si.
d'une chiquenaude vous lui imprimez un balancement, vous obser-
verez que la surface du carton touche touj'ours la table suivant une
ligne droite, et non pas en un point unique comme le ferait une
~ sphére. Cette droﬂ;e se déplace évidemment a la fois sur la surface
et sur la table au cours du mouvement. Les mathematlclens disent
‘hque :"d’une part.la surface est éngendrée par la variation d’une droi-
te,. —.aussi/appellent-ils cette ligne une générairice —, d’autre part, |
- tout au -_1ong. d'une méme génératrice la ‘surfacd garde le méme |
‘plan tangent. | | | | |
Cette double observation fournie par la défbfmation_ d’'un carton
raide, les géometres anciens démontraient que toute surface déve-
loppable la confirme. | o |
, Mais Lebesgue, sortant un mouchom de sa poche. et le chiffonnant
_entre ses doigts disait: « Vo_ﬂa_une,surjf‘ace développable. Car elle
est exactement étalable sur un plan. Et cependant ol se tfoluvent -
les génératrices rectilignes de la surface du mouchoir fripé, et le
plan tangent invariable tout le long de ces-génératrices absentes?»
| C’est que Pauguste démonstration. des géometres d’autrefois exi-
geait que les " dévelbppables eussent en chacun de leurs points un
plan tangent et que celui “ci ne varidt pas sinon avee une sereine con-
tinuité en accompagnant son point de contact. De sa remarque de sens
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commun, Lebésgue coneluait que la véritable géomeétrie des surfa-
ces les plus conformes a notre expérience familiére est bien éloi-
gnée des théories de son temps classiques, ces derniéres idéalisant
les conditions de la nature & trop large distance de la réalité .
Seulement, pour agréger au domaine de notre science ces phéno-
menes nouveaux dont le mouchoir fripé était 'embléme, il fallait
réformer jusqu'en leurs principes . les notions fondamental"es de
TAnalyse et de la Géométrié. De cette élaboration sortit 'Intégrale.

1V

Avec ces travaux de Lebesgue, luiufném‘e I’a noté, renaissait en
Mathématiques 'universel, ’éternel’ débat jamais clos, 'impresecripti-
| ble'-gri-ef de la pensée substantielle contre la forme osant s’habi-
liter 2 la suppléer. A ' |
Une forme 'est créée pour donner une expression & un -sujet.
L’inventeur de la forme, on doit le supposer, éprouve au plus haut
point 'épousaille exacte de cetie forme a la réalité qu'elle envelop--
pe . Puis le su,j‘ét est oublié. La forme seule absorbe l'attention. Le
‘jeu d'une symbolique lui est appliqué et la modele et la transmue.
On croit, on feint d’admettre qu'aux mouvements, aux attitudes de
la forme le réel ne cesse d'obéir et de s'adapter. Et ainsi jusqu’a
cé qu'un nouvel initiateur, retournant sux enseignements de la na-
ture directement sentie, rejette la forme aheienne, en moule une
neuve sur le corps a vétir. Et celle-ci 4 son tour fera un jour
_-prochain oublier le recours & la souverainetée du réel.

Une expression originale, derme exsudé par une pensée naissante
et chaude, est ensuite empruntée comme -une dépouille de mue par
Yimitation débile et usée, qui s’y glisse pour s’en habiller.

- La répétition exelut la sincérité . Méme, dans un développement

-artistique tenir une promesse presque vaut de commettre une répé-

‘tition . N o
En cette vaste branche des mathématiques dénommée par nous

Il’Analyse, I'élément du réel, c’est le nombre; comme pour le poéete,
- Ac. des Sc.: — Notices et discours. - I, — 74
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c'est 1"image-' pour le peintre, la couleur; pour le musicien, le son. -
Nous enwsageons des nombres & valeurs ehangeantes les fluctua-
‘tions de l’un appele fonctlond étant commandées par ceIles des.

autres, dites variables mdependantes A la fonctmn se rapporte la

chame des images éprouvées et vecues, des VISIOHS ressenties des
reponses melodlques 4 I'émotion . ' | |

 La facture du vers, du tableau; de la phrase musicale, c'est le:
pendant de l’expr_ess'io'nl analytique de la fonetion. 'Le_s_ mathémati-
'ques de Lebesgue, comme celles de ses émules des temps'que\r-:
‘nes, sont pax; dela toute loi d’eXpreséioh des objets congus. Les
- classiques recherchaient la causahte des faits dans les vertus ‘de 1a
forme: Persistance d’une vocation metaphquue mderaemable de la
- pensée humaine, bien que toujours refoulée et chatiée a tout pro-

I
\

grés du savoir. | . _
Toute métaphysique est contmsens & la poes1e a lart, comme
Sdla seience. . _ S

Nos &mes externes — la part de nos émés tournée au-de-
hors — prennent et eehangent par les cing sens leur eonnalssance'
'du monde dont le spectacle leur est eommun. ‘Nos dmes mternes‘

seules intéressées a la reallte mathemathue déploient pour obser-

ver une physique en 'ellss incluse, un complexe de sens dont eing . -

sont.a l'écho des sens externes, ma;s dont une profusyon d’autres.
retentissent violemment ou sourdement aux éclats, aux i)oussées
au flux d'une houle d'un branle de phenomenes dont - notre vie
intérieure eprouve le perpetuel balancemenb La posésie, la peinture,
la musxque severtuent parfoxs contre toute poss1b1hte a traduire .
dans le langage -commumcatlf, c’est-a-dire fondé sur l'usage des -
sens externes, ce que les séens internes ont recueilli- - Ce langage:
est la forme, la sensation pensee est le real | |

Mais ce besoin, cette curiosité du réel ne sont-ils pas contralres
a la nature de beaucoup, ceux-ci cherchant leur deleetatlon dans le
'Jeu convenu de formes et ‘demeurant inattentifs, mdlﬁ'erents a une
substance dont la forme ne daigne meme plus ' emprunter _le—-?
‘prétexte ? S
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La plupart des esprits sont de mauvais limiers dont on met vai-
nement le nez sur la trace du réel. A la premiére forme coupant la
plste ils prennent le change et s’accrochent a elle.

On a dit que ni le soleil ni la mort ne ‘se peuvent regarder fixe-
ment. Il nous faut un.verre obscurci, un . rideau d’illusions pour
nous voiler un intolérable éclat. La contemplation des vérités eap‘i—‘
“tales ne sSaurait &tre soutenue. Elle détruit ce composé mstable de

.chimie et de psyehologle qu’est l’homme

n

- Notre vieux sensuahsme francais, qui si nettement anime la clalre
-évidence cartésienne et méme le précepte de Pascal: « A la defini-
tion substituez le défini», notre sensusalisme se révolte contre le
culte du littéral. Certes & Leibniz nous admonestant pour lirréducti-
' blhte de lesprit aux sens, nous aceordons en une genuflexion:
| L’intelligence est une matrice que la sensatmn féconde.
. Mais nous redressant, nou_s p_roferons. Méme dans les hautes ma-
thematiques, tout est sensible. L’abstraction est une imposture.
‘Taine nous l’a appris: Toufe notion d’objet est ensemble d'images,
‘impressions collectées par nbs sens et gravées en nous par la mé-
moire, avec leur innombrable diversité statique et clnemanque, ala
fois figées dans linstant et-se mouvant vers leur immeédiat devenir.
Le probleme de l'expression? Nouer autour de la gerbe d’images
-que 'on nomme l'idée une étroite eemture de termes transparents
Les 1mages étant 2 la poésie ce qua l'étre vivant sont les cellules,
nous ne saurions penser que poéliquement.
Connaitre un objet, c’est en pb-sséder au moins une image, trace
laissée en notre mémoire par une sensation née de cet objet.
Comprendre une proposmon intelligible, c¢’est & chaque terme fal-
re répondre une image  de fagon que le systéme de ces images soit
enchainé et cohérent. Autant de systémes distinets sont congus,
d’autant de fagons différentes la phrase est entendue »
" D'un auteur comprendre la pensée formulée, c¢’est retrouver tou~
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tes 1es 1mages présentes en son esprit quand il a Voulu en arreter
‘l’expressmn Si Voeuvre suggere bien  d’autres images que celles
dont il a eu le sentiment, elle va au-dela de l'idée.qui l’mspu:a_.
. L'ceuvre a choisi un cerveau pour y naltre Celui-ci remplit sa
tdche hermaphrodlte: engendrement, coneeption, gestation, révéla-
-',_t_,ion- au jour. Détachée du sein qu'iﬂl-’enfa,r'lta, TYoeuvre appartient a

tous. D’autres déecoyvriront en elle plus que son géniteur lui-mé-

‘_me n'y eonnut.
Le germe sitot fait asplre & deseendre son eours ignorant de sa
source. D_eg ’état d’embryon, le_ fruit a sa vie propre. A son tour
1’oeuvre éclose féconde. Par des ‘générations renouvelées sans limi-
te, elle est la sou¢he d’une postérité dont le semeur originel n'avait
‘aucune presclence possnble |

Souvent la création passe le créateur .

Mals de quelle - Ldee la} prolifération mdeﬁnle a-t-elle fait ‘le

-monde ?

' Les imsages dont la méditation du mathématicien se nourrit ne:

sont pas des évbcations de sonorités, d’odeurs d’impressions gusta-
P g ¢ ] g

'- .ti'ves"ou tactiles. Ce sont des VlSlOI’lS et d’autant plus révélatrices’

qu ‘elles gagnent moins a &tre saisies eoncretement en des traits.
Dans les theomes les plus modernes ou le dlscontmu joue le rdle
’essenuel ou le eonhnu est rompu en. aebms dont la masse totale

subsnste, mais qul,_observes a tel grossissement que 'on Veut, ‘ont

‘chacun leur diametre teujo{xr's' inapprécieble et sont écartés toujours
les uns .des aulres, cemment' la plume sur le pepier rendrait- elle
un dessin ﬁdele transmettant a la lretlne étrangére la figure de ce
paysage fixé Jamals en perpetuel changement visible au seul re-
gard interne ? |

*
* % S . -

" A Vopposé de ces conceptions, certainement fidéles aux vues de

Lebesgue, 1a tendanee actuelle est 3 Vaxiomatisation de la science .
Lebesgue ne sympathlsmt pas avec cet engouement
' Les mathématiques se partagent en de nombreux chapltres dis-
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tinets dont chacun est dominé par un systéme spécial de notions ge-
nérales, liées entre elles par des propmetes fondées sur de certains
_ralsonnements On a " observé que. telles notlons rencontrées dans
des corps de pensée divers, sont autant de visages empruntés par
un méme conecept universel pour figufer dans ces différentes socié-
tés  du régne num’é'rique Cette remarque est d'un grand intérét .
Elle ouvre sur le paysage de la science le belvédére des synthéses.

Le danger esf ailleurs. La scolasthue 1hydre dont les cent tétes

ne seront jJamais irrémedlablement tranchées toutes d’un méme
coup, nous guette et nous: menace de ses résurrections indéfinies.
Meule puissante & broyer le vide, mais inapte a tirer quelque farine

du moindre gram de quelle superbe n’enfle-t- elle pas ’ame- de sesl

disciples invineibles dans les joutes stériles du verbalisme! Certes,
les mathématiques ne sont pas descendues & ce stade.

- Mais ces universaux abstrait_s,“ depouillés de tout contenu sensible,
on nous montre que si nous leur appliquons avéuglément les méca-
nismes de la logique, sans aucun besoin d’évoquer ces concepts en

I'une de leurs physmnormes famlheres toutes les vérités composant le

patmmome actuel des mathématiciens s’offrent une.d une, regonnais-

sables 1nd1v1duellement sous des schemas communs. Et la decouver-

te de toutes les Vemtes futures encore inconnues est, nous affirme -

t-on, assurée par le méme procés loin de tout appel au sentiment
direet de la nature, tel qu'il s’aequiert au contaet des faits d'expé-
rience ou d’observation. N'est-ce pas 1a, Pessuseltee la pretanmon de -

scolastique ? . |

- La production mecamque 1111m1tee denonces exacts ne serait
daucun' secours, puisqu'une pensee vivante devrait finalement mesu-
rer. la portée, le rang d’intérét, de chaque proposition obtehue Il
“gera toujours plus court de se demander, en tel état de la smence
quelles questions 1mportantes e.t générales sollicitent une réponse
urgente et de chercher celle-ei en s’aidant des ressources contem-
poraines offertes par le savoir humain .

On pourrait certainement inventer une machine & fabriquer des

sonnets . Disposant de collections CQmplétes et r-épétées des mots

[
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.fran’gais assortis de leufe flexions distinctes, elle saurait les grouper
sans enfreindre les réegles de la . metrlque de la prosodie’ ni méme
dée l'accord grammaeatical. Le eonstructeur se -targuerait- valablement
de reproduire immeédiatement avec son apparell tout sonnet déja -
pubhe et d’emettre e’ un temps fini tous les. sonnets posmbles'
: passes et futurs. ] |
Mals _pour decduvmr de besux morcesux de’ vers ‘serait-on plus
avancé de fouiller eet amoncellement mconcevable de ‘pieces correc-
tement rythmées qu’en se flant 8 Vimagination future des poetes‘?
Avant d’dadmettre ces tlrades fabmquees a la dignité de poémes il
faudrait s’assurer qu elles ne sont pas -éliminées de par certains |
critéres negatlfs, 1rreduct1b1es a l’automatlsme D’ abord Passemblage
-des mots devrait oﬁ‘mr une posmblhte de sens htteral et. cette con-
dition serait la* moins - subtile. La supreme épreuve seralt le juge-
ment de -valeur, purement sub,]ectlf inspiré d’une phﬂosopme et d'u—
ne esthethue pour -apprécier Vintérét du sujet, le hneament du des-
sin. L’1ngen1051te reglant des connexmns et engrenages inertes ne
peut pas suppleer ala dlscmmmamon par la conscience animée. Le
discernement dela quahte est l’attmbut de la v1e Aueune manceu~ - -
vre de matiére morte ne saurait Yy prétendre | | |
L'art est élection de traits. Vivre, c¢’est choisir. Ame vivante:
substance qui llbrePent e1_1t._ | o _ o .

v

Le trransﬁnibeeupe dans l'ceuvre de Lebesgueltlme place éminente._
Transfini! par-dele. Pinfini! mots. plbngeaﬁt le profane dans des ré-
veries emues, nebuleuses et intriguées, Or le transﬁm est dans notre"
nature, & linfini rebelie. - e

Cing sxeeles avant notre ore, Zenon d’ Elee démontrait qu’Achllle, le
plus raplde entre les coureurs grees, lancé 4 la poursuite d’une tor-
tue, ne. pourralt jamais - attemdre ’animal. Car, disait & peu prés le
philosophe, 'homme. aurait & franchir une succession indéfinie d’éta-
- pes et dinstants. En effet, au premier instant Achille part. Il est a -
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une certsine distance de 1a'bét'e En un second instant, il a parcou-
‘ru cette premlere d1stance mais la tortue 8 progressé. Et Achille se
trouve devant la méme difficulté qu'au début. Il est encore a une
distanee effective du balourd chélonien . En un. troisiéme instant,
quand le coureur aura franch1 cette seconde d1stance 'animal sera
encore devant lui. Et ainsi indéfiniment. Il faudra compter une infi-
‘nité d’instants prehmmames avant de parvenir a celm du contact.

Néanmoins ee supréme instant arrive.
~ Et l'allemand Cantor en conclut qu'il est possible de eoncevoir un
rang . 1mmed1atement ultérieur a tous les rangs numerotes par des
nombres entiers. Tout seahelonne dit-omn, entre I'alpha et 'oméga.
- Pour” Cantor, cet oméga ‘est un nouveau commencement, le premier
nombre transfini, laissant derridre lii la suite inépuisable des en-
tiers finis. . .

En fait, dans cette évocation de la course d’Achille aprés la tortue
nous pouvons imaginer & peine quelques repeéeres mltlaux trois,
quatre cinq. Notre pensee se fatigue promptement & grav1r I'échelle
" numérique. Apres s'éfre posée sur quelques - uns des” prermers de-
grés, elle saute 1mmed1atement a celui qui tous les domine. Nous
tentons de saisir directement ee qui serait consomme si la ehame
sans fin des euapes etait 1ntegralement déroulée. | |

Ainsi, pas. le seul infini, le fini trés grand lui- méme nous est inac-
cessible. Nos vains essais de le concevoir se lassent vite.

L’espmt de - Dieu se joue de l’mnombrable mais il demeure dans le
fini et le discontinu. L'esprit de .lhomme, accablé sous linnombra-
ble, pcﬁar‘ échapper & sa déroute se jette dans ses refuges de l'infini
et du continu, créés par lui pour donner asile & sa panique.

"
% *

v

Avec son. 6méga\ Cantor.inaugure le nombre transfini. Mais, la
tortue atteinte par Achille, celui~ci peut en apercevoir une autral
devant lui. Une nouvelle gradation mﬁme se présente, qu’il faudra
,decrlre en sa totahte et qu’'un nouveau nombre, emule de l'omséga,
releguera derriére 1111. Il n'y a plus de tortue ‘qui tlenne, le méca-



-

592 ~© .. HENRI LEBESGUE

“nisme est en route. Des bonds se sueccédent, se perdent vers l'in-
ﬁni' La barre d’un oméga les arréte, puis sert de nouveau palier &
une ascensmn ultemeure.

Cependant une entreprise illusoire nous tente. On voudraﬂ; cons-
- truire une arithmétique pour ces nombres du par-dela le fini. Il est

de leur eSsence que jamais ils ne se laisseront courber tous sous
une loi unique. On agrandit de plus en plus le filet ou l'on cherche
s} les envelopper Au-dela de ces extensmns, qui ne cessent de ga-

gner du champ comme faisait le progrés d’Achille vers la tortue il y
a toujours un prermer nombre échappant & elles toutes et posé sur

leur front comme la couronne dérisoire.de leur insuffisance ﬂnale.
- Mais on veut se persuader. d’avom trouvé, de tenir le talisman qui
nous enlédvera par-dessus toutes les lices capables de nous arr?-ter

| "Cette fois, I’élan sera si fougueux, la chevauehee si impétueuse qu’'un

| bond supreme nous dressera au faite du glacis. Le paladin croit A I’é-
’gahte constante de son galop toujours acharne L’observateur voit le

cavaher ef sa monture dlmlnuer d’mstant en. mstant leur dlmensmn '

fondre & ses yeux. La course inlassable s’inserit toujours davantage
'dans un insensible plet.mement Astreinte par plus et plus de rigueur

étroite, elle tend sans pouvoir latteindre & un seuil devant lequel sa -
carriére infinie expirera, mais qui plus tard sera le tremplin d’oll

ssemportera la cavale d’une nouvelle ambition aussi bouillonnante,

aussi folle et aussi vaine que les précédentes. ]

Et le méme leurre tou,]ours nous séduira. Encore le chant de la
'slrene nous ravira. Nous croirons enfin la tenir enserree L’etremte
se fermera sur notre poitrine. Nous™aurons 'emprisonné . le neant
Puis, relevant les yeux, & la ronde promenant le regard, nous re-

verrons non lom de nous le Vlsage eharmant les éarnations 1r1sees

et dlaphanes l’appel ot la promesse des bras ouverts attxsant la mé- .

~me espérance et concertant la méme déception.
Toutes ces quétes patiemment, longuement suivies par des rephs

| de téndbres, ces analyses| obstinément fouillées, autant de coups de '

sonde jeiés court au - dessus d’un ab1me sans fond.

, &
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VI

-

Quel est donc pour le mathematlmen ce bonheur de le. vemte révé-
lée par la decouverte, si brulant que Vauteur veut le faire envier a
S tous? - | D

On cite leftr‘ensport‘ derehimé_de, frappé de l'idée dans son bain,;
se précipitant nu par les rues de Syracuse en 'criant-' «J’ai trouvéh;
pour en porter a la hate la nouvelle au tyran qui avait pose Ie pro-
bleme brusquement résolu. , : o

Au terme d'une mvestlgatlon obseure opmlatre et pénible, soute-
'~ une par la seule confiance que le mystere et le secret enveloppent
la beauté d’une . Phryné, Observer les voiles uh 4 un -tombant‘jus-
qu’a Papparition de la statue de chair, ¢ est la recompense esthethue.
dont se laure une éclatante vietoire.

"Est-ce bien 1’empyree d'ivresse oil bondit 'dme d’un Wagner dun
Beethoven quand il entend il voit, assourdl de Ieur vacarme, aveu-
-glé de leurs foudres, 1es clameurs de lﬁmsplratlon et toutes les- ﬂam—-'

mes de 1’1dee9

Les mathemauques dit - on communement renferment une poe—
sie. Certes. Mais ou n’en trouve-t-on pas? Voyez le Sahara Scm—
tillemént de lhomzon a tr&vers Pespace gresﬂlant sous les midis tor-
‘rides, declin, du JOUI’ sur des couchants de solf‘atare incendiée, &I"clens
- lits de mers dessechees dont le sel a revétu le fond d’'une galvano—_
- plastie d’argent posant -au creux du desert une vasque trop aveuglan- -
te, magie des sables enchantes de mlrages ces phases d’une méme X
-splendeur mvltent aux 1mages de la poésie . e o .

Retirez oette lumlere fantasmagomque apportée d’allleurs ses feux
‘nuancés jouant sur l'arene jonchée d’ossements, blémis. SubSIStera-

11 la palpltatlon d’une Vle endormie sous J'ombre nocturne? De
nulle pulsatmn de. nulle wbratmn ne tressaﬂlera le ehamp de la
~mort. o S | | |

Ac., des Sc. — Notices et discours. - o o, 75

r"E_
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T
Le climat des mathém&tiques est commandé par les rigusurs d’une:
l’dgique' implacable- Mais ce despote est imparfaitement gardé de‘
l’meoherenoe et de Verreur. Toute creatlon d’une variéte nouvelle
" dmﬁm 1’'a fait trebucher Le transﬁm lui ménagea une epreuve N
‘dont il ne s'est pas encore tiré thorleux Phllosophes et mathem&-
tlclens ont uni leurs eﬁ’orts pour dénouer la crise. L’avis donné par
Lebeggue a ce propos garde encore tout son poids. La tréve est ain-
si venue: en se gardant de toute affirmation de foi, chécun, a;doptant |
indifféremment les e'xplicati‘dns‘ rivales, dévra s*ép_pliq‘uer a poussér-
leurs conséquences raisonnéés aussi loin qu’une pren:iiére contra- -
dlctlon surgle n’'aura pas ~rendu -caduque l’hypothese mise en echec
, Ce tyran sourcilleux, cette raison oublieuse de ces carences, mau—-‘
. dissant tout entramement 1magmat1f ou . sentlmental nous dmte des'

legons moroses, quasi-lugubres:

Intuition ? Illusion. — Chﬁleur et conwcmon‘? Vehlcule habxtuel de
erreur. — La preuva par I’hymne trouve en nous des oreilles’
s_okurde_s,.

* .
SCIE

A

Le’ Dleu de Platon et celul de Vlgny se repondent
Le premier, absorbe de. caleuls, — «et tou]ours le dieu geometmse »
‘dit 'Athénien —, rapportant ses inspirations & la froide nature de la.'_
ligne et du nombre, msoucleux des besoins aﬂ‘ectlfs de 1homme,
harmomse l’umvers par la Vertu des ﬁgures et des proportlons exac- '
“Sur la ragle de ces conceptlons Pesprit du savant se modéle .
mevltablement A voulcnr attemdre les . ressorts et les rouages 1m--
pmmant son mouvement a '’horloge du monde a retirer de entre-
crmsement mext.mcable des causes et des effets enchevetres les fils
conducteurs des halsons fondamentales, — le savant debrouﬂle Té~
cheveaur -de_ Dieu —, la pensée tend a s_e fondre en celle de la d1v1m—¢
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‘46 et s'éloigne. pour' autant de l’humain‘. La e'omprléh-ensio‘n récipro-
..que des Ames s’affaiblit. Pour lesprit dressé aux disciplines de la
science, les. évidences eemmunes palissent et s’éteignent. . D’autres
allument devant- lui, obscures a la foule. Cet ecart grandlt avec le
: progres de l’deldu penetrant davantage en ses seerets le Systeme
de la nature i _

La sottise des hommes doit étre“ un -in;fstér_e pour lintelligence de R
Dieu . A | T
Eﬁt_endon_s maiﬁtenant Vigny nous'parl'er outre - tombe: Dieu n’est
‘ni bon, ni moral, ni juste Armste ayant de lartiste la cruelle in-
sensibilité, il a donné aux espeees pour ferment de perpétuité '~
mour dont il n’a ‘pas gardé sa part Effuswns larmes, béatitudes:
meeamsme dhormones suintant aux bons endroits. A lhumamte nul
espom nul recours sinon en elle- meme -

La femme, — peut-étre surtout notre Franealse —, gerdienne de
Iame instirictxve du genre, n'aime pas la science. La science n'est
pas la civilisation. Celle -ci ‘est fleur humainé, Vautre ronce et char-
| Jdo\ns.divin's nLa mystique' du savant, tendue vers la nudité grossiere
et brutale du Vral doit répugner a celle pour qui parure et costume
sont aussi blen total symbole et certaine réalité. ' |

Civiliser, ¢ 'est 1nstru1re de femtes La science est fermee a lamour

-

-et au mensonge egalement
VIL

En Lebesgue desormals eherehons I'homme.

Nous souhaltons voir les qualités dulcceur parer les dons de 1’1n-
'telhgenee Il nous faut que de chaleur humaine demeure balgnee
une ame qui pouvait se glacer a VGU]Q]P ‘épouser - le génie de la
divinité. | S .

Lebesgue nous apporte & cet egard tous apalsements. Il fut bon
-epoux excellent pére, sociable et de plalsante eompagme

De subir les grlffes de la chimere sans rmsemcorde ni pause ems—
pées dans sa eha1r pensante n avazt pas a1gr1 son hurneur

-
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11 etalt la loyaute, la franchise memes . Je me rappelle une visite:
de candidature aoadermque rendue 3 Uun de mes professeurs de ja--
dis et ou ce dermer pu1sant une image dans ses souvemrs de vo-- -
lontar 1at clama tout vibrant: «Lebesgue ? il est droit.comme un sa-
bre de cavalerjet » N’ayant. Jamals tenu en mains: une arme de cette
"scrte, J 'eus recours a la gravure pour vérifier que lexpressmn de ce-
- Jugement ne dement.al’t. pas son accent penetre | -
Une polemlque, dont le souvenir n'est pas perdu opposa Lebesgue,
.\ l’un de ses eollegues. Notre héros mena sa. pariue avec la fougue
de son hemperamment mais sans manquer. aux lois d'une probité.
serupuleuse et chevaleresque Le temps stait longuement dépassé, il -
- n’etait pas déja revenu, ou cebte eonstatathn vaut, eloge |
;
* ok

Lebesgue avait le talent de faire sourdre de 5es. momdres proposf
le eormque Cest un pli de. l’espmt auquel peut - etre la prathue de
'notre .seience l’avaﬂ; dlSpOSB |

Nous autres mathématiciens adrmmstrons nos preuves autant par-
1rome que par maleuthue | o . K | |

Nous appelons nos Vemtes des theoremes Un théoréme d’abofd,
formule relatwement a certams obJets une hypothese eondition sup- -
posee remphe par eux. Puis il afﬁrme qu une consequence logique
~de cette prémisse est la jouissance par ‘ces memes obJets de telle
propridté formellernent dlstlncbe de ’hypothese. La question est de
légl,tlmer par le ralsonnement cetbe conclusmn Deux voies. soff‘rent
A notre ch01x._~ _

Ou bien, accrochant sohdement a la donnee de l’hypothese la chaine.
alternee des « pulsque » et des (« 11 s ensult », nous. aboutissons mexo—'l
rablement a la conclusion prédite. Si nous avons eu soin de décla—
rer a l’mterlocuteur la seule hypothese en lui cachant la conclusmn
qui est notre but, si nous felgnons de laisser treuver a notre dia—
leetlclen et par lu1 ‘méme, un a; un les poussant sous sa mam, les.

~F
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~ jalons stweessifs du progres inductif, si ﬁous Jw inspirons. l'illusion
d’armver par sa reﬂexmn propre au terme ol nous le eonduisons a
son insu, la malauthue a joué. : | .

Ou bien nous declarons, le théoréme faux. Nousrposox\is' que le. con-
trgire‘de la conclusion est le vrai. Tel est notre départ. Tandis que
nous pensons des «si» comimandant des imparfaits et appelani au
conditionnel leurs consequents devant notre partenaire nous nous
tenons affirmatifs. Nous le condmsons de pas.en pas jusqu’au point
- ou llmposs1b1hte de lhypothese éclate. C'est le fossé ou tout lecha-
faudage dressé’ sur une base mconslstante s’écroule. La conelusion
était vra1e, puisque supposee fausse elle aneantlt lhypothese On a
raisonné par l’absurde C’est Vironie.

Et dans les- propos de la vie usuelle telle est blen la 51gn1ﬁcat10n |
de 11rome J’ adopte un 1nstant votre idée. Je lui lalsse parler sa lo-
glque Voyez lallegamon ridicule ou stuplde ou elle méne spontané-
ment trées vite: votre oplmog n etalt pas soutenable . Mais le raison-
nement est a peine esquissé. Un Vlse d'un dmgt léger les quelques
roes semes en travers du gueé, sur ou saufe le pied pour gagner
I'autre rive. Si, loin de lalsser beaueoup au soin de devmer le dis-
eours décrivait avee complaisance le_de_roulement inductif des pro-
. positions implicites, les voies de lironie socratique apparaitraient, li-
mitées généra’lement bien slr -'51 un court trajet.

Ind.lsposant celui qui la souffre, llrome evellle la gaieté cheéz celul
qul en Joult g

On rit de connattre lavantage d’etre SOt

Avantage mtmnseque‘? Le rire est béat, moﬁ’enswement Les visa-
ges alentour 'adoptent et le reflétent. . -Avantage de aomparmson‘? Le
rire desobhge, vexe, irrite, injurie. o o
| L’ironie de Lebesgue n’était pas incisive ni mordante Evitant Ies
allusmns individuelles, elle campait d’'un mot la caricature d’une opi-
‘nion anonyme et commune Nul ‘n'en etalt blasse Elle neeorchalt
pas les amours- prt)pres o |
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Au dire de Swift, la politiqixe est la marotte des ma't‘héﬁlaticiéns'

Lebesgue mourut en juillet 1941, uleéré dans son orgueil natlonal
par linsulte constammsnt ressentie a subir la vue du soldat etran-
ger maltre de ‘nos rues et le meépris afﬁche par le vainqueur pour
~ foutes les Valeurs splmtuelles de la France

Mais, au regard du penchant & la pohthue, Swift et déeclaré Le-
besgue mathematlclen douteux. Peut- étre une rare purete d’ama
fait - elle pélir l’mteret porte aux aﬁ'alres pubhques On se. plalt S
‘noter les divorces fréquents de la morale et de la pohthue Faut-il
s’étonner si, méme se cotoyant, elles ne se melent pas‘? En lune et
lautre la source de la doctrine est si dlfferente‘ |

‘Kant nous dit: P—ourv. établir votre loi ,morale,, 1nquiétezl-"§fo_us”des -
meilleures convenaﬁces d’autrui. La régle qui, adoptée ‘par’ tous,
‘procurerait la plus grande satlsfactlon 3 Yensemble des hommes dmt
devenir la Vot.re , ‘ _
. Pour fixer nos oplmons pohthues nous sulvons lordre inverse.
Imagmez le plus large rayonnement d’occasmns et de facilités o1,
-dans toutes les directions possibles, VoS gouts VoS 1nterets VoS ap-
petlts sepanomrment sans nul obstacle. Létoﬂe de vos convenan-_;_‘
ces idéales entre ses bords dessinera le systéme de vos. conwctmns
-p011t1ques, le moule dans lequel vous souhaltez couler. la soclete .

Les mathematlclens de Swﬁt ont sur beaucoup l’avantage de sa-
-VOII‘ comment les tendances sunultanees multlples, concurrentes ou
divergentes, se composent entre elles dans une résultante umque dis-
sembl&ble & chacune d’elles. La pollthue des grandes masses,. Etats
vastes partls doctmnaux subissant l’lmpulsmn de/ facteurs imma-
" nents supemeurs aux variations des: caprlces temporalres ceite po-
litique serait la plus promptement acce551ble aux mathematlmens
Peut- etre demeleront 1ls - moms bien le chaos .de tourbﬂlons et de
' remous entretenu par le desordre des forces aﬂ'ectwes ou persu&— -
sives et observe & l'echelle de la moléculs humaine. .
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Iis sont pour la-plupar-i;‘opposés.aux in’égsllités sociales étran-géfes
au mérite personnel. «Il n’y a pas'en Géomeétrie de chemin privilé-
'gie pour les rois » dlsalt un anelen a son souverain qu il instruisait.
_Leur pied toutefms ne perd pas son appm sur le sol. Altruisme et
générosité, certes, mais suggeres par la raison ealme. La solidarité
'des hommes se heurte a cette borne, que chacun Jomt pour son
cormpte et jamais pour le compte d autrui.

Mais ne blasphémons pas la vertu de l'amour.

Comme si Pdme de Lebesgue avmt gardé une angehte d’adolescen~
ce, il se tenalt Volontalrement 1gnorant ou seremement indifférent a
I'égard de tout ce qui est en]eu de batailles sociales . Il n’elit cer-
- tainernent pas ressentl le present désarroi de Popinion: dans les con-
',]onctlons ‘gouvernementales, tous les _partis perdant 1eu1? vmglmte

plus de partls vestales, tous les feux sacrés s etelgnant
WKIII'

Parlons de sa vie smenmﬁque -
Lebesgue éerivit peu, si Von con51dere l’ampleur du mouvement .
. imprimé aux mathemathues par ses idées. Il savourait le plaisir d1-
‘maginer, de voir naitre Vesquisse. Il reculalt devant les douleurs .
d’accomplir 1abomeusement l’ceuvre Le plus agreable est de_ conce-

V01r et le moins d’enfanter Toutes les meres en temmgneront

:II avait une ‘fago_ﬁ tres, personnelle et ;sihguliére de lire les produe-
tions des aufres. Il lui est arrivé 'plusieur‘s fois, — il s’en amusait
beaucoup lui-méme ensuite — , de quereller un auteur sur une pré-
tendue opinion gratuitement pretee a celui-ci par Lebesgue alors
que. la rectification exigée par ce dernier I‘epI’OdHIS&It tout umment'
le texte initial de Vautre. , .

La lecture n etalt pas pour Lebesgue une abdlcatlon de 1a person—
nahte une démission de sa pensée propre, sabandonnant docile & -
une gouverne etvangere De l’artmle parcouru d’un coup. d'ceil raplde,"
il extrayait de sommaires indications et il-en tirait sa conclusmn sur

le sens de la questlon etudlee et la voie adoptée pour la resoudre
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Partant de ces “données succinctés, il prétendait restituer le travail

-

de I'auteur . Sl lui arrwmt de tomber dans le plege d’'une erreur se-
du1sante d’apercevmr sa malencontre ‘de s’évader par une mgemeu—,

- s€ ressource, il he51ta1t a croire son confrere ‘capable d’avmr traver-

se indemne . la meme embuche ‘Aussi lui reprochalt il la méprise
"que Pautre avait su se garder de commettre
Accoutume a creuser le fond de sa propre pensee et a plonger

téu,]ours p]us avant son forage il remontalt a la surface du sol et

decouvralt autour de 1u1 Yorifice des modestes puits- ouverts par les'
chercheurs il ne se sentalt pas le golt de repondre a l’appel de ceux -
ci ‘pour les suivre dans leurs'. descentes limitées .. I preferalt de sa
propre mme creuser une galerle pour les rejoindre. R

Savom lire, savmr ecmre ~talent reeonnu aux laureats des écoles

enf&ntmes ou blen, sous une entente de maniére, aux hommes les
plus fonclerement cultivés; & I'exemple de- cette_ décoration de I'ar-

mée, décernée glorieusement aux soldats. héroiques et libéralement &
des subalternes chevronnés, ou réservée aux premiers des chefs.

Certains -esprit.s imm'édiaté, bondissdnfs ot légers, sur-le - champ
reaglssent aux invites. offertes par le propos d’autrm Iis eriblent de.
fleches courtes et menues 1’ep1derme du sujet, sans atteindre le
cceur. D’autres, plus 1ents a émouvoir, exercent sur l’obstacle une -
pesee continue et crmssante, jusqu’a l’eclatement. des ais, I’ecroule—‘
‘ment de la mura:dle L’mtelhgence de Lebesgne 301gnalt la force ala
Vlvaclte ' | |

'-‘: | | ‘ : ', k0
* X
Les consecratlons officielles ne lui manquerent. pas.

Les Compagmes savantes — ou lettrées — elevent ,]usqua elles
ceux qu'elles distinguent. Elles haussent par- dessus elles .coux.

| qu’elles méconnaissent.

Malgre les raaetmns tumult.ueuses provoquees par ses premieres
pubhcamons, Lebesgue neut a se plamdre ni desx Facultes ni de l’A-
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~cadémi'e'-des Sciences . 'Il n'attendit jamais ihdﬁmént son tour. .Il ob-
tint 'honneur de choix drenseigner aL;-Collége de France‘_.
*

Il & noté, en y reconnaissant un peu son histoire, le desenchante-—
ment des mathématiciens Agés, A l’egard dit - i}, «de la seierice qu’ils
ont tant aimee». | | | | |

Le jeune homme, reeevant son m1t1at10n a la Géométrie, & I'Alge-
bre, s’émerveille de pouvoir, ‘par la seule vertu de la raison séveére-
ment endlguee contre la fantaisie, déterminer, fonder sur- quelques .
postulats les propmetes de l’espaee, puis. la meécanique et maint ra- -
meau de la physique. Ti 'eongoit l"espéranéé démesurée d’investir
dans l’enceinte cléturant 'empire du nombre la totalité de I’'Univers.
Mais la voie sur laquelle il s elance reste indéfiniment droite. Il at-
tend vamement l'indice d'une mcurvamon latérale révélant que sur

elle-méme se f‘ermera la course. Les pays laissés sur le bord du. -

Vtrat]et et qu il révait d’enclore & lintérieur d'une clrconvallatmn im-
. mense, restent passes deﬁnltwement sans retour perdus 3 sa con-
naissance. o .

A cette ‘meéelancolie d’avoir trop escompte du secours de leur scien-
ce, les mathematmlens vieillis ajoutent lusure commune 1nﬂ1gee
'par le temps aux - facultés denthousmsme ‘devenues paresseuses et
exigeantes. o | |

Tel est le dernier lot de nos estheétigues lassees la laideur nous
écceure, la beaute nous ennuie, & moins de nous bruler Pceil de son
diamant. | ' | o | .

Lebesgue souffrit de voir sori ciel se. -dépeupler des astr‘es_ dont I'il-
‘Jumination avait gmse d’extase son age ardent. ‘Mathématicien d’a-
bord de gott, de passmn en fm le demeurs - t 11 par destination.

/
3

Notre peuple déetient I'apenage d'une élite éxq’uise recrutant &
‘tous les niveaux au-dessus de I'étiage social 508 membres commen-

gant & 'humble ammateur d'une modeste entrepmse
Ac. des Sc. — Notices ef dgscour& : A - II. — 76
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Et il y aura toujours guerre#atente ou deelerée entre la masse des: -
Francais et leur élite. 1 B S / ‘ ’

Dans la couronne des meﬂlehrs Lebesgue evalt sa plaee 1eg1t1me
‘Sa mémoire est d1gne d’étre eenservee et honoree en sa patrie.

A eette vue densemble sur la vie et Pccuvre de Lebesgue, ajou--
- tons quelques détails. . | ‘
o ‘L’agregation aeqmse ‘en 1897 i} resta comme bibliothécaire - adjoint.
deux années complémentaires & ’Ecole Normale. Ensuite il enseigna.

jusqu'en 1902 au Lycée de Nancy, et dés lors dans les Facultés, &
,Rennes, & Poitiers, enfin a Paris depuis -1%10 En 1921, il quitta la
‘Sorbonne pour le Collége de Erance, ou il suecedalt A .notre confré--
re Humbert. o I |

I prlsalt tres haut dans soh ceuvre personnelle sa theome de 1&
mesure des ensembles Les Enelens avaient appms a mesurer en

|

lindre, etec.. C.es figures geomTtmques sont des ensembles de points

leurs longueurs, aires, volumes le eerele, la sphere le eone, le ey-—

greupes dans le plan ou dans Vespace suivant certains modes. Can--

tor avait abordé I'étude generiale des ensembles de pomts et défini

parrm eux des especes et des 1elasses Apres lui 1e probleme se posa
de mesurer ces configurations pour la plupart toutes dlseontlnues

- Borel avait de 1894 & 1896 trouvé et fait eonnaltre les éléments com-

"‘plets de la solution. Lebesguew sans avoir remarqué ce travail, fit s

méme. reeherehe puis soutint ‘avoir emRIement dépassé Borel sans.

rieh lui devoir. o . "

- En fait les ensembles mequrables par le proeedé de Lebesgue l’e-
~ taient déja tous par la- methogﬂe de Borel et de la méme fagon. Tou-.
rtef01s ce dernier ne- paralssalt pas avoir scupgonné ce dont Lebes- -
~ gue ne doutsit pas, a savoir Vexistence d’ ensembles non mesurables.
~du pelnt. de vue euchdlen, eejst a-dire non susceptlbles d'une éva-’

luation qui restét eonstante dans tout depla_eement.

. .
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Cependant, . l’application la plus importante de la mesure des en-
-sembles — et Borel n’avait pas abordé ce sujet — étaif l’mtegratmn
des fonctlons Ieci Lebesgue fut un novateur mconteste I eroyait
que la mesure borélienne n’avait pas la portee de la sienne et@u’el—
le procédait d’'une vue plus étroite parce qu"au; lieu de progresser de
la mesure & l’intégbele, c’était de la conception originale de l’intégfa—
le que Lebesgue était parti pour obtenir comme cas pert.ieulier d'une
intégration (celle des fonctions égales uniquement a 1 ou a 0) la me-
-gure des ensembles _ | N | |

Les deux notlons mtegrale et mesure, se melent intimement. Pour—
tant, si la mesure est selon Lebesgue un cas particulier de l'intégra-
le‘,-ﬂ il est beaucoup plus vrai quel’intégrale d’'une fonction d’une va-
riable est une aire, done une mesure dans le plan. Aussi le- problé-
~me de lf'int_e'gr'ale avait sa sclution inecluse dans celle de la mesure.
- En puissance les résultats de Borel contenaient ceux de Lebesgue
~Mais les considérations de. cette sorte, preeque ewdentes a ecelui qui,
longtemps aprés l'événement de decouvertes historiques, en étudie
la genése sont ‘normalement lmpenetrables aux inventeurs.de ces
" vérités universelles, generalement rencontrées par eux en pleine
nuit, sur une route quils frayalent pour atteindre un but plus elo1gne
et souvent plus etroit. Borel avsait trouvé la mesure des ensembles
en cherehant A etendre la notion de fonetion monogene dune varia-
~ble eomplexe Lebesgue obtint la mesure en cherchant l’mtegrale
Et celle-ci était-elle pour lui une fin, ou simplement une étape iné-
vitable pour remphr le programme d’agrandir le domaine dapplica- |
‘tion de nombreuses formules fondamenteles vers des regmns ou l'in-
"tegrale de Riemann perdalt son sens? . '

- En _posseesmn de cette arme nouvelle et puissante qui avait manqué
A ses prédécesseurs,' Lebesgue engegea‘ sussitdt une campagne de'
‘brillants suceés: caleul de fonetions primitives, développement en se-
- ries tmgonometmques pour les fonetions rebelles & lintégration rie-
manmenne, et la- découverte qu'une immense vamete de propriétés,
~dont l’ex'actitude universelle est fau‘sSe,.peuvent &tre vraies « pres-
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que partoutn c’est - a-dlre si "1'on neghge une exceptmn rencontree:
‘seulement sur un ensemble ponctuel de mesure nulle.

Borel avait introduit dans I’Analyse, ot depuis plusieurs annees les -
_ensembles s’obtenant & partir des intervalles.par repetltlon mdeﬁm—
ment accumulée des deux operatxons alternées: 'reumon et mter-"'
| -secnon commune d’une infinité - denombrable d’ensembles d’espéces
.eonnues Dautre part Baire venait d’etudler les fonetions définies
a partir des fonections continues par des: passages a la limite de sii- -
tes convergentes, opération elle aussi repetee mdeﬁmment et trans-
ﬁmment L

Lebesgue mont.ra 1a sohdamte des deux theorles Il établit l'exis-'
tence effective de toutes les classes de fonetlons consuierees par Bai-
re, et encore Vexistence de fonctions eﬁrangeres a eette classification.
Lusin et son école de Moscou retirérent plus tard de cet admmable
mem01re les prmclpes de vastes, theomes nouvelles

On trouverdit diffieilement illustration plus femarquable de la ma-
niére dont diﬁ’ére'nts cerveaux, pereillement deuée' d-e géhie, offrent.
ou Opposent a la révélation d’'une méme connaissance chacun leur
syst.eme propre d’affimtes ou d’atonies. Aux uns cette vérité. demeu-
re inanimée et stérile. Pour un autre l’epousallle aveo l'esprit est
'_‘mtune et feconde L’mtelhgenee anrichit de reJ_etons 'idée dont elle
sest epmse | | S S
Dans l’ordre ehronologlque Borel Ba1re, Lebesgue ont pubhe leurs
“découvertes en theome des’ ensembles et des fonctions de variables
réelles au cours d'une meme pemode 1nfe1=1eure a huit années (entre
4894 et 1902). Et leur ceuvre contient en germe une grande part
des mat.hemathues modernes. Or Borel dont J'activité se déployait
,d’allleurs en meéme temps sur bien d’autres chapltres de l’Analyse |
~n'a pas aceompegne les recherches de Baire ni utilisé 'intégrale de
" Lebesgue Balre a pu 1gnorer la mesure, 1’mtegra1e les ensembles;
‘boréliens. Son ceuvre est comme si toutes ces théories ne fussent
pas encore sorties du néant. Lebesgue a su1v1 les premiers résultats
de ere, puls les ‘idées de Borel etabh une Jonctlon formelle entre.
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 eux. Ma1s il n’a pas saisi le sens profond des Jthéories .de Bame 11
a cru que les données me‘tmques pouvalent suppleer a une connais-
 sance desemptwe Il n’a pas soupeonne que ces caracteres sont trop
grossiers pour se substituer .a I'exquise subtilité des autres. Il eut
une foi trop aV'eugie dans la vertu de la méthode d’approximation
(dont Picard avait lui aussi fait un usage systématique)- on modifie -
a son gre et de la maniere la plus favorable _pour ses propres vues
Tes donnees dans 1a limite d’une certaine marge ; on résout la dif-
ficulté ainsi réduite; on obtlent par la une apprommamon de la so-"
lution | &Xaete puis on. diminue indéfiniment la marge. La solution
approehee tend a se eonfondre avec Ja solution vraie . ”

Mms Lebesgue ne pensa1t qu’a lapproximation métrique. 11 e.u-.
rert fallu ‘envisager encore et daventage les bornes de l’appromma-_
‘tion permlse dans 'ordre desemptlf si Von osait alterer les champs de
valeurs pmses par la variable mdependante comme 11 était lolslble de
le faire pour la fonetion. | |

La maniere de Baire et.celle de Lebesgue différaient. Balre montralt
‘comment et pourquoi cela est, Lebesgue pourquol il est 1mposszble
“que cela ne scut pes. | '

Un long et passionnanti débat s ouvrlt au debut du eleele, ou me-
thematlelens et phllosophes eonfronterent leurs VUes Sur. ces. ques—
tions: Qu’est- ce que deﬁmr‘? Ce qui en mathemathues ne Sauralt.
étre 1nd1v1dueﬂement eoneu ni défini peut-il &tre regardé comme
- existant, ne doit-il pas &tre par presupp051t10n exelu de tout champ
de validité des théorémes?. |

Lebeésgue proposa la dlstmetmn des etres deﬁmssables et des etres-‘
simplement - nommebles cette derniére elasse plus éténdue que la
premiére (& son sens), pouvant Iegmment stre admise au beneﬁee des.
vérités generales ”

Dans un ordre de smets plus elassu;[ues Lebesgue s'intéressa beau—
eoup au probleme de Dirichlet; savoir de déterminer a l’mtemeur d'un
domaine une fonetlon harmomque par ses valeurs connues a la fron-

tiere du domaine. Il justifia un raisonnement célebre, mais contesté
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de R1emann, pu1s revela que dans l’espace la contmulte des donnees
n’implique pas celle de la solution. ' |
La geométrle des espaces eartesmns dite «de situation » suggére in-
- tultwement des théorémes dont la demonstratlon purement loglque est
| souvent d’une trés grande dlfﬁculte On s'était labomeusement offorcé
de montrer qu'une oorrespondanee ponctuelle, réc1proque et continue,
entre deux ensembles assure l’egahte du nombre de leurs dlmensmns |
_Lebesgue fonda cette vérité sur la remarque suwante, de géniale slm-
plicité: Quand on couvre un segment, un carré, un. cube (pour s’em
' temr aux espaces du monde sen51b1e) avec des domaines dogi chacun
_contient au plus un sommet (une extréemité) de la ﬁgure,%y aura
toujéurs un point appartenant 51multanément & des domames en nom-
‘bre excédant d’une unité au moins — et, si on le veut, jamais de plus
d'une umte _'le nombre de dlmensmns de la figure.

" Lebesgue étudia également les. Vametes spatiales ‘«enlacées ».

‘Lebesgue eut le souei de professer dans sa chaire du Collége de
" France un. enselgnement varié, tendant a renouveler & la lumlere des
~ théories Pecentes les sujets classiques. |

Les derniers mois de sa vie furent asSombris par les progrés du
mal douloureux qu1 l’emporta le 26 juillet 1941. «C’est un deuil mon—'
‘dial pour les mathemathues » m’éerivit & cette nouvelle un ami hol-
landa1s mort lui- meme depms avec sa femme et son fils dans un
camp d’extermmahon en Allemagne. Et en effet, les sociétés, Jes
académies selentlﬁques de tous pays les plus difficilement ouvertes
aux étrangers, avaient aceueilli depuis longtemps Lebesgue Peu de
mathematlmens ont connu plus large eelebmte parrm leurs confreres
de la planete entlere





