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TROISIEME MEMOIRE
' SUR LA

PARALLAXE DE LA LUNE*

Contenant la maniére de’ confidérer Paplatiffernent
de la Terre dans le calcul des Eclipfes, avec
des Tables propres a cet ufage ;

Er le dernier véfultar des obfervations faites & Berlin
en 1751 & 1752, pour déterminer la -Parallaxe.

Par M. pE LA LANDE.

D E fous les changemens qu’a introduits dans nos caleuls -
Paplatiffement de Ia Terre, celui qui affectela paraliaxe
de la Lune eft le plus fenfible, comme e plus important,
parce que la théorie de fa Lune en dépend, & que fa {fuppo-
fition de la fphéricité de la Terre entraineroit fouvent des
erreurs de plus de 30” fur le temps d'une conjonction appa-
vente. Cene font plus 1a des objets & négliger, {1 nous voulons

obtenir le degré de précifion auquel il eft aujourd’hui poffible |

d’atteindre. , , ’

" Ceeft 4 'Académie que I'Univers doit Ta connoiffance de
la figure de la Terre: ceft elle qui a fait éclorre fur ce fujet
les plus belles théories & les productions les plus ‘célebres;
il ne lui refte plus, pour faire jouir fes Savans du fruit de fes
travaux, que den rendre dans tous les cas Tapplication facile
& ufuelle. Je Tentreprends pour cette partie, & quoique ce
foit peu de chofe, il eft viai de dire que fans cela, le fiuit
de tant d'années de travaux refteroit pour bien des perfonnes
au nombre des vérités inacceflibles ou des fpéculations in-
fructuentes. . : :

# Les deux premiers fe trouvent parmi ceux de Pannée 1752, page 58,
& année 1753, page 97. ' o
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Les Aftronomes fe plaignent quelquefois de Ia multitude
des petits démens qui commencent 3 devenir néceffaires dans
nos calculs; en effet, cette foule d'inégalités que Pattraction
produit, que e mouvement & la figure de fa Terre occa<
fionnent, font entrevoir une longueur fatiguante dans nos
moindres opérations; mais en fimplifiant les formules, en
multipliant fes Tubles , on parvient a diffiper ce nuage, & il
ne refte que la fatisfaction de voir queé ces embarras mémes
font la preuve du progrés étonnant de notre Aftronomie.

Le fujet' de ce Mémoire en eft fur-tout une preuve ; il éroit
devenu indifpenfable de faire-entrer I'aplatiffement de la Terre
dans le calcul des parallaxes, pour réduire & T'uniformité les
obfervations de la Lune faites {ur-tout hors du méridien, mais
il étoit impoflible que cette pratique pit devenir familiére, ©
4 moins qu'on n'eit-pour cet effet des Tables duin ufage
commode ; aufli -perfonne julqua ce jour n'a-t-il donné de
réfultats d'obfervations ol cet élément elit été employé,

M. Euler, dans les Mémoires. de I'Académie Royale des
Sciences de Pruffe pour Tannée 1749 ;avoit donné des for-
mules fur ce fujet: je les rapportai dans mon fecond Mémoire
fur la parallaxe de la-Lune; mais javouai en méme temps
quelles rendoient le calcul d'une Jongueui effrayante, & je
defefpérois que de long-temps on fe détermindt & les employer
dans {a pratique. Depuis ce temps-1a jai voulu difcuter les
recherches de ce grand Géometre, dans le deflein d’évaluer
au moins ce quil y avoit de plus important dans fa pratique, -
en négligeant tout ce qui deviendroit trop compliqué, fans
tirer beaucoup & conféquence. Jai réuflt au deld de mes efpé-
rances ; je fuis parvenu a donner a cet élément une forme fi
commode, au moyen de trois petites Tables, qu'il n'ajolitera
pas cinq minutes de temps 2 la longueur du travail de celui

ui veut calculer rigoureufement une éclipfe, ou qui veut
rectifier les Tables -par une obfervation, lors méme que Ia
Lune eft hors du méridien : jen ai démontré les fondemens
fans analyfe ,"d’'une maniére & pouvoir entrer deformais dans
les premiers élémens d’ Aftronomie.. '

Z z iij
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- Soit ‘l’eﬂipfé PO H qui vepréfente un méridien du {phéroide

~aplati, O leliea de Pobfervateur, P le pole boréal, € H Tho-
yizon rationel, O 4 Thorizon fenfible, O N Ia verticale du -

fieu, perpendiculaire tant a la furface de Ia cowrbe en O, qua
Phorizon C H ; L 1a Lune, L R une perpendiculaire abaiflée
de la Lune fur le plan de Thorizon: au point R de Thorizon
ot tombe cette perpendiculaire, je mene les lignes CR, NR,
de forte que le wiangle CNR eft tout ehtier dans un plan

horizontal. -

. Soit Yangle NOC formé par le rayon de Ja Terre & paf

Ia verticale =— A, il eft denviron 1.8 minutes pour la lati-
tudes de Paris; CO rayon de la Tewre pour Paris — r, la
ligne CN fera — r fin. A, & 1a ligne ON = rcof A;
mais comme langle A weft que de 18 minutes, 1a ligne ON
ne differe pas de la ligne CO dune cent milliéme, & Ia
parallaxe comptée fur CO ou fur O N ne peut différer que
d'un vingtidme de feconde; ainfi nous fuppoferons ces lignes
égales , en forte que &'V fera fa feule mefure des inégalités
dont il eft ici queflion. . ,

Je néglige aufli Ia différence entre Yarc de fa parallaxe &
fon finus, la différence n'éant pour 54" que de 0,13, &
powr 62 de 0,20, quantité infenfible ; & que Ton pourra
Pailleurs retrancher, quand on voudra, de la pamllaxe hori-
zontdle pour avoir la valeur de {on f{mus en fecondes. -

Langle O L N eft égal 4 la parallaxe horizontale multiplice
par de cofnus .de 1a hauteur apparente ; c’eft le théoréme or-
dinaire de Ja parallaxe de hauteur,en confidérant O N comme
un rayon de la Terre fphérique; mais ce eft point Tangle
O L IV dont nous avons befoin dans ¥ Aftronomie, cleft Tangle
O LC, pavce qu'il s'agit de réduire des mouvemens apparens
de Ja Lune viis du point O & leur centre réel, qui eft fe centre
de 1a Terre. S
- La parallaxe de la Lune O L C étant retranchée de Tangle
O L N qui ¢ft la parallaxe proportionnelle au cofmus de fa

“hauteur apparente, il refte Tangle C L N dont jl faur con-

noftre la valeur, & le réduire au wertical & 2. Fazimuth de
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la Lune; par-li on aura tout Feffet que laplatifiement de
Terre peut produire dans la parallaxe, tant pour faire paroftre
fa Lune hors du vertical, que pour changer fi hauteur dans
le plan méme du vertical.

Parallaxe  dans le yertical,

Lorfque Ia Lune eft dans fe méridien , le plan L C N eft ver-
tical; ainfi tout feffet eft fur la hautear, Dans le triangle C L N
les cotés CL & €N font conflans ; ainfi Te finus de Pangle
C L N fera dans un rapport conftant avec le finus de P'angle
LCN. Lorfque Ia Lune L fera au zénith, angle fera dans
fon maximum ; & alors puifque cet angle aura pour bafe CV,
il fera & fa paralfaxe horizontale comme CHV eft au rayon;
ainfi on pourra Yexprimer par p fin. A, en nommant pla
parallaxe horizontale. Sifa parallaxe eft de 57" cette quantité
ferade 17",9, dont fa Lune paroitra plus baffe qu'elle ne feroit
i la Teare éioit {phérique. La Lune ‘'séloignant du zénith,
la quantité pfin. 4, ou Fangle €L N, diminuera niéceflairement;
& nommant A la hauteur, cet angle deviendra pin. A fin, A,

Confidérons maintenant Fangle C L N hors du méridien ,
& dans un autre plan vertical CL R, dont Vazimuth eft
RCH ; foit Ia ligne C R commune fection de Thorizon & du
vertical CL R fur laquelle on abaiffera du point /V la per-
pendiculaire VS, on aura CS au lieu de CN pour la bafe
de l'angle réduit au vertical actuel de Ia Lune; ainfi il faudra
le diminuer dans le rapport de CN 3 CS ou du rayon
au finus de lazimuth RCH compté du midi, & que nous
appellerons Z; ainfi la quantité dont fa parallaxe de hauteur
diminue par la figure de la Terre, fera p fin. A fin. H cofin. Z,;
d'otr Ton voit que fi Tazimuth eft vers le nord , cof. Z de-
viendra négatif, & 1a parallaxe de hauteur fera augmentée par
Yeffet de fa figure de fa Terre. ,

Ceft dinfi que jai dreffé fa Table I, que Ton trouvera
ci-apres; mais pour éviter dans la pratique le calcul de lazimuth
de fa Lune, jai cherchié pour chaque’ déclinaifon, de cinq en
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cinq degrés,, & pour chaque diftance au méridien, de demi-
‘heure-en demi-heure, fa hautenr’ & lazimuth; do aprés
avoir: conclu iequatlon de Ia parallaxe jai ﬁlpprlme les titres
de hanteur & d'azimuth qui auroient rendu les ‘Tables plus
embarraffantes. , . '

'Pam//a';ce flors a’u yem'm/.

* Si Tobfervateur O dtoit fitué au pomt N ou aboutit'la ver-
ticale ON, i verroit toljours fa Lune au méme azimuth
& dans le méme vertical ; ﬁ donc on méne fa ligne CR du
‘centre de Ia Terre au point "R de I'horizon ot tombe la per-
pendxculane L R abaifiée du centre de Ia Lune, onawra LCR
‘pour le plan de Tazimuth vii du centre de a Terre qui fera
moindre que 'azimuth obfervé, de la quantité de iangle CRN.
 Langle CRN ayant pour bafe la ligne conftante CN, fa
valeur depend de la Iongueul CR & de i’angle RCN; ik
"Lune eft & Thorizon, le point R fera le lieu méme dela Luné,
& {1 en méme temps la Lune eft dans le premier vertical,
fon azimuth RCH éant de 90 degles angle CRN fem

fin. A, comme nous 'avons vii ci-deffus de Vangle CLNV;
ainfi dans ce cas-a, qui eft le maxzmum de Ia parallixe d’a-
zimuth, efle fera egalement de 17" ;9 en {uppofant la parallaxe
houzontale moyenne 57

Si la Lune étant totjours dans e premier vertical séleve
d'une quantité H, la ligne C R diminuera comme cofmus de
cette hauteur , & langle C'R N augmentera dans fa méme

. . o . pfn A
proportion ; ainfi il deviendra ——

Si la Lune quitte le premier vertical, fangle RCH
deviendra oblique; & langle CRN diminuera comme le

fius de lazimuth R.C H ainfi la parallaxe dazimuth
T p fin A n, Z

cof F{
"~ Au lieu de Ia pamﬁdxe d’azimuth 1edu1te a Thorizon,
:ﬂ eft plus commeode de prendre cette parallaxe 2 la hautem

de fa Lune fur un cercle parallele & I'horizon; & pour cela, .
il

fera

L4

e
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il faut fa multiplier par cof. A ainfi la parallaxe d'azimuth

fera p fin. A fin. Z.

Ceelt ainfi que jai dreffé Ja Table I, qui eft appropriée
aufli-bien que la table feconde 4 fa hauteur du pole de Paris;
k. quantité qu'elle renferme eft totijours du méme fens, car fa

paiallaxe rapproche totijours fa Lune du pole élevé : ainfi pour -

la fatitude de Paris, qui eft feptentrionale, la Lune paroit toti-
jours dans un veriical plus prés du nord quelle ne paroftroit
viie du centre de la Terre. :

Ufage des Tables I & 11 dans le calenl ‘des‘e’c/z_}) es.

Parmi les différentes méthodes que T'on peut employer pour
ealculer rigoureufement une écliple, je choifis celle ‘ot T'on
emploie la hauteur de Ia Lune; elle me femble plus naturelie
& plus cowte : dailleurs, l'effet de Paplatiffement de la Terre
s’y applique plus aifément. On peut calculer fa hauteur de la

une, foit en employant fon afcenfion droite & fi déclinaifon

-ou plus fimplement encore, en calculant cele de Taftre qui -

doit étre éclipfé, & cherchant la quantité dont la Lune eft plus
ou moins élevée par le moyen de Yangle du vertical avec
Tédliptique.

Je prendrai pour exemple I'éclipfe totale du 2.2 Maj 1 724
Suivant I'obfervation de M. de I'lfle, le Soleil fut entidrement
caché 2 6P 48’ 54" du foir, & 3 6k 51’ 12" il commenca
a reparoitre. La durée ‘de Yobfeurité totale fut de 2" 18",

le moment de fa conjonétion apparente fe trouve par cette
obfervation 4 6" 50’ 3" avec 46" de latitude borcale ; la

longitude du Soleil “¢toit alors 2 d 38’ 50", fa hauteur du

Soleil 74 29" 30", fangle du méridien avec le cerdle de
~ Jatitude 1 14 39" 15", & celui du vertical avec le méridien
404 23’ 54" ; ainfi Iangle du vertical avec Ie cercle de fa-
titude eft 524 3’ 9" : fa parallaxe horizontale éoit de 6o’ 2",

Pour trouver combien la Lune étoit plus ou moins éevée
que le Soleil au moment de fa conjonction apparente, foit
V B E le vertical dans lequel f& trouvoit le Soleil, PS5

" Fig. 2z

le méridien, S le Soleil,-L D A Ie cercle de latitude, D la.

Mem. 1756, . Aaa
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Lune en conjonétion avec le Soleil & de 4.6' plus au nord,
Yangle LDV éant de 524 3/, fi Ton abaiffe la perpendicu~
taire D B fur le vertical du Soleil, on trouvera 55 de 28",
- quantité dont la hauteur apparente de 1a Lune furpaffoir cefle
du Soleil ; ainfi la hauteur de la Lune éioit de 74 30" 0", Ia
paralfaxe proportionnelle au cofinus de la hauteur apparente
140’ 28" 6, on trouve dans Ja Table I, 2 raifon de fa diftance
“au Méridien & de Ia déclinaifon de 1a Lune, qu'il faut ajotiter
0",8 4 cette parallaxe "de hauteur. ' o

Suppofons maintenant que § repréfentele liep vrai de fa Lune,
E fon lieu apparent dans le vertical du lieu vrai, on trouve
dans Ja Table 11 que la parallaxe d'azimuth fait paroitre fa Lune.
de 2 6",5 trop au nord, ainfi Ton prendra £F = 16",5,
& dans le triangle £ S F on cherchera Iangle ESF = 1 5

3 8" que Ton ajotitera avec Fangle du vertical & du cercle de
Jatitude ({ cet angle peut aufli fe prendre dans. fa Table 1VY,
ha fomme fera Tangle FSA = 524 18’ 47", multipliant a
parallaxe de hauteur S E ou S F, qui lui eft fenfiblement égale,.
par le finus & e cofinus de cet angle , nous aurons fa paral-
laxe de longitude FH = 37' 11°8, & Ia parallaxe de
Jatitude SH = 36’ 58",8. Si Ton avoit négligé la quantité
EF, on trouveroit la parallaxe de longitude G £ plus petite
de 13", ce qui éloigneroit le temps de fa conjonétionde 227
Cette erveur eft confidérable, mais dans d'autres cas elle de-
viendroit encore plus grande.

La méhode que je viens dindiquer pout le caleul des
&clipfes me paroit préféable, comme je Pai dit ci-devant, &
celle ot Yon emploieroit fa hautear du nonagéfime, & la-dif-
wance de la Lune au nonagéfime. Dans celle-ci, les parallaxes de
longitudes & de latitudes exigent 1'évaluation de deux foxmules
plus compofées que celles qui semploient dans la méthode pré-
cédente; dailleurs les Tables des hauteurs & des angles paral<
la&iques, quejai inferées dans la Connoiffance des Mouvemens
cdeftes pour 1762 & 1763 , abrégent tellement les calculs
faits fuivant cette méthode, que T'avantage eft inconteftablement
- pour elle, du moins fous la latitade de Paris, toutes ces raifons
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m’ont fait choifir 2 méthode des angles parallactiques, pour y
appliquer les corrections qui dépendent de Faplatiffement de la
Terre, quoiqu'elles piiffent également sappliquer aux autres
méthodes que Pon fuit dans le caleul des éclipfes fujettes aux
parallaxes.

La Table 111, qui fe trouvera ci-aprés, p. 374 & 375,
évite auffi une proportion en montrant au premier coup d'ceif
Ia correction qu'il faut faire 3 Pangle parallactique calculé fur
la Terre fphérique, pour avoir celui qui convient au fphéroide ;
on cherche d’abord en téte de la Table fa parallaxe d'azimuth
qui, comme nous favons dit, fe trouve dans fa Table 1.
ou fe calcule par fa formule p fin. 4 fin. Z, on prend enfuite
dans la colonne verticale & gauche de fa Table a parallaxe de
hauteur en minutes; & I'on trouve dans Ja partie correfpon-
dante en minutes & en fecondes fa quantité dont il faut corriger
Yangle parallactique. On voit aifément fi cette correction eft
additive ou fouftractive, puifqu'il fuffit de placer Ia Lune (de
la quantité trouvée dans la ‘Table) du c6t¢ du pole élevé,
par rapport au point ou elle fe touvoit en calculant dans
Phypothefe ordinaire.

Jai fuppofé Tangle de la verticale & durayon de fa Terre
de 18’ en nombres ronds pour la-latitude de Paris, la valeur
de cet angle dépend.-beaucoup des fuppofitions- que Fon peut
faire fur la courbure de Ia Terre en combinant diverfement
les différens degrés qui ont été mefurés, je lai trouvé de 18’
28" en fuppofant fa Terre elliptique, & déterminant fi gran-
deur par les degrés du nord & du Pérou *, il eft d'environ * vy, s Mn,
19’ 30" dans 'hypothefe de M. Bouguer. Sif'on vouloit prendre ami 1753
un milien & fuppofer cet angle de 19’, il ne sagiroit que’ o
d’augmenter d'un dix-huitiéme toutes les quantités des Tables
. précédentes; mais on peut voir dahs mon premier Mémoire,
page 1171, quil y a telle fuppofition qui fans étre abfolument
forcée, ne donneroit le méme angle que de 1 5 minutes eﬁ;
viren, c'eft ce qui ma porté a le fuppofer de 1 8 minutes.

Aaa i
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4 TABLE L L
CORRECTION de la Parallaxe de hautenr & raifon |
de [ aplatiffement de la Terre pour la latinide de Paris,
en fuppofant la parallaxe horigomale de 7.

] DECLINAISON BOREALE DECLINAISON AUSTRALE
Diftance en degrés. v : en degrés,
au . B
Meéridien : - - .
25. | 2o, 15. | 10, 5. 0. §e ] 10 | 15,0 20,0 25.
H. M See. Sec. Seen See. See See. . See. See, Seee Sec. ’ See,

© 0 f—164|—15,7| =349 {—14,0]~—12,]—1,8]—10,6]—9,3 | —r,0] —8,5 |[—5,0

¢ 30 l—15,6f—=15,1 {144 ]m13,6|—12,6}om11,58—10,3 | 0,1 |77} 6,3 | 4,8 '
1 0 }—13,6[—132]=13,1 [=12,5 | —11,7}—10,7}— 9,7 855 b mrra {5 9 g
1 30 f—ar,rfe—11,4 —-11,1,3 —10,9|—10,3}— 9,5§=— 8,6{—7,6 ~—6,+,-—5,6 —3,9
2 ol 8al— g0l— 92]— 91| — 8pl— 81— 73l—Gi5 [ —5.4| —43 |32
2 30 J— 6,11 6,8|— 7| — 72| gofl— 6,5 60|—=5,2|—4,3)—3.4|—23
3 0 f— 40|— 4,81— s5,3{— g,4}— g,3]— 5,0i— 4,6|—4,0|—3,2|—2,4[—1,4
3 30 J— =3 |— z,0|— 3.5]— 3.7 — 3,8 -V——A3,6 — 3,3 |28}z, 1 | —1,4]—0,6
4 O j— 0,9{— 1,6|— 2,1 |— 23— 2,4 — 2,48 2,1 |+—1,7]—r1,2|—0,5
4 30 I+ o2 f— o,51— 0,9i— 1,2} 1,8} 1,3]— 15,2{~—0,8]—0,4
§ 0 f=t 1,0|+4 0,3 |== Oyt {— 04— 0,6]— 0,6}~ 0,5|-——0,2
§ 30 - 1,54 5014 0,4+ vo,: — 0,1 = 0,2 f—— 0,1
6 o]+ 7|4~ 1,14 0,61+ 0,3]—4 0,1
6 30 {-+ 1,6 —|—v1,o = 0,§{-+ 0,2
7 © § 4] 07—+ 0,2
7 30 |-+ 0,9~ 0;2
8 o}t 02

25. | 20, | 15.] 10, 5. o. | 5. 1o.} 15. | 20. | 25.
Din p
Mingien] DECLINATSON BOREALE o ‘Dﬁclmmsox; AUSTRALE .

‘en degrés.” v ' en degrés.:
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TABLE 11

PARALLAXE D' AZIMUTH pour la latitude de Paris P
ou quantité dont la Lune paroir vers le nord, par leffer
de laplatiffenent de la Terre, mefurée fur un arc de .
grand cercle qui paffe par la Lune. ’

Difance ]| PECLINAISON BOREALE DECLINAISON AUSTRALE
o e en degrés. en degrés.
a Lune & . (=}
Mé:i‘:{ien.
25. ‘ 20. { 15, | 10. | 5. o. S | 10. [ 15. | 20. | 25,
H. m, Sec. ' Sez. See. Sec. Sec, See. See. See, | Seen Sec. Sec.
o o 0,0 0,0 c,0 0,0 0,0 0,0 0,0 0,0 ©,0 0,0 0,0
30 St b5 4o f 36 330 Bl 290 27| 2,5 a4 2,2
tel 9tf 84 76 g0 65) 6ol 5.6 53| a9 46 | 44
30§ 12,61 11,5 10,6 9,9 9,2 8,6 8,1 7,6 72 6,8 6,4
2 o501 13811300 12,0 11,5 10,9 10,3 9,8 | 9,3 8,8 8,3
2 30§ 162 | 15,5 | 147} vg,0 13,41 12,81 12,2 | 11,6 | 11,1 | 10,5 10,0
3 o171t} 16,6 16,0 15341 149 § 14,3 13,7 | 13,2 t2,7 1z,x> 11,5
330 17,6 | 17,2 '16,9 16,4 | 16,0 | 15,5 15,0 | F4o5 | 14,0 | 13,4 12,9
4 o178 izt ima | iz | 16,8 16,41 16,0 | 15,6 | 15,1 ] 14,6
300179 L1z 178 | 19,6 | 173 17,0 § 16,8 | 16,4 | 16,0
5 o178 170 | 179 L 17 | sy | vrs6 )},3 17,0
5300 s (77 1179 [ 179 L 79 18 ] 13
6 o 71 | 17,4 | 17,6 17,8 17:9 | 17,9
6 30 § 16,6 17,0 | 17,3 | 17,4
7 ©° 1159 16,3 | 16,7 ‘
7 30415t | 15,9
8 o} g0 :
25~ |20 f 5. f1o. | 5. o | 5. | 1o, k5. 20, | 25,
DECLINAISON BOREALE DEcCLINAISON AUSTRALE
- en degrés. ' en degrés,

¥
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TABLE 111 Corredion de Pangle du vertical & de I'écliptique,

i ‘PARALLAXE D’AZIMUTH VERS LE NORD.
M. W 2, 3 I’ ‘ +n ‘ 5 # 6" 711 ! g l 93
M. Jaeo | M Sens Mo Sec, W Seeo | Ak . Jeo | Mim Seen [ Mine Seen | Slim Yoo | Mine Seo
25| 2. 17 | 4= 35 | 6. 53 | 9. 1011 27]13. 45 16. 3118, 20f20.'3
26| 2. 15 | 4o 3¢ [ 6. 45| 9. 1|11 17113, 321150 47 18, 3lz0. 18
27] 2. 13 | 4. 26 | 6. 39 8. 52 frr. sli3. 19f15. 32]1770 45119, 58
2812 11 | 4. 22 } 6. 3318, 44 ]10. 55]13. 6irs. v7li7. 2819, 39¥
29] 2. 94 18]6. 26| 8. 35 fro. 43|12 §3}1t5. 1j1y. ¥0}19. 19
30 2. 7140 13 |6 2018, 26 10, 32f12. 40l14. 46}16. §53]18. 59
312, 4|4 9|6 138 1810 22112, 26}14. 31116 35 18. 20
o 132lzec2l 4 4 6. 718, g9 lro. vajrz. 13|14 16]16. 18118. 20
3302, o|4. olé6. o 8.  olro. olra. ol1ge ol16 of18. o
34| ri 813 56| 5 shi 7 52 ) 9 401t 47,5 4s[ise 43 47 4
’;"375 1. 564 3. 515 477 43| 9 3811y 34{r3. 30]15. 25|17 21
36| 1. 5413 471 5- 41|70 34| 90 27frre 21005 14415, Blaz 3
T3t 1 51| 3. 431 50 347 25| 9- 171 8112, 59l14. 50l16. 42
>138] 1. 20 | 3. 38| 5. 277 161 9. slro. 55ir2. 44114 33 16, 22
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76 MEMOIRES DE L’AGADEMIE RovALE
J'ai foppofé dans les deux Thables précédentes 1a parallaxe
de §7', ceft & peu-prés fa quantité moyenne pour Ia latitude
de Paris, elle peut fe trouver de 4 minutes plus grande, &
alors on pourra augmenter d'un quatorzi¢éme les nombres des
deux Tables précédentes, & dans les autres cas 2 proportion;
mais cette correction ne pouvant aller qua une feconde environ,
on peut encore la négliger. : -
La parallaxe horizontale varie fuivant la latitude des lieux,
car étant proportionnelle au rayon CO de fa Terre, qui diminue
de Péquateur jufquau pole denviron 3¢, elle doit diminuer
dans 1a méme proportion : jai déja donné une Table de_cette
différence *, mais en voici une plus détillée & encord®plus

-commode dans la pratique. =

TABLE IV. A
De ce qu'il faut ajoiiter & la parallaxe horigontale fous le pole,
pour avir la parallaxe fous différentes latitudes.

Haute#r PARALLAXE HORIZONTALE fpae o
fous le Pole. (
du ) pour
Pole. ; . minutes,
o 54 - 57 6o. 3
o 1872 19"z 20”2 1”0
) 17,7 18,7 19,7 1,0
20 16,5 17,4 18,3 0,9
30 14,4 15,2 16,0 R
40 11,6 12,3 130 o7
50 8,4 8,9 914 055
So 522 §s5 - 5,8 - 0,3
7o 2,6 | a7 2,8 01
80 . o7 %4 -0 0,0
90 0,0 0,0 0,0 ° -

T me refte 3 dire un mot fur la quantﬂé abfoiué de In
parallaxe
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parallaxe moyenne fous la fatitude de Paris. Je navois com-
paré les obfervations dans mes deux premiers Mémoires, quavec
les Tables de Halley ; ces Tables n'¢toient guére propres 3 me
faire déméler T'erreur de fa quantité moyenne, M. le Monnier
en a donné une preuve dans fes Mémoires de 174.8; on voit
que lerreyr des Tables varie méme confidérablement d'une
obfervation & Tautre, M. Halley n'ayant employé que deux .
équations pour la parallaxe de fa Lune. Mais comme depuis
ce temps-13 M. Clairaut a calculé avec le plus grand foin dix
équations pour la paraflaxe, fuivant les différentes fituations du
Soleil & de la Lune; je m'en fuis fervi pour réduire 2 fa paral--
Jaxe moyenne toutes mes obfervations, & 'y ai trouvé un
accord bien plus grand qu'il ne favoit éé en me fervant des
Tables de Halley: on en jugera par la Table fuivante, dans
laquelle jai rapporté les dates des obfervations (fur lefquelles .
on peut confulter mes deux premiers Mémoires ), la parallaxe
obfervée & la parallaxe moyenne qui en réfulte. Jy ai joint
aufli cinq obfervations de M. Wargentin ( marquées d’une
étoile) & qui, traitées [éparément, donnent abfolument e méme
réfultat que les miennes & un quart de feconde prés: jai fup-
primé dans celles de M. Wargentin, aufli -bien que dans les
miennes, Tobfervation du 27 Décembre parce qu’il y a endu
doute ce jour-1a dans celles de M. 'Abbé de Ja Caille au Cap de
Bonne-efpérance * ; jai ajotité 3",4. & la parallaxe déterminée
en Sutde par M. Wargentin, pour la réduire & 1a latitude de * v2y. 2s Metm;
Paris ; on peut juger par la Table précédente, de la quantité @ 1752,
dont elles doivent diftérer. b o4

Si T'on vouloit réduire tout a la parallaxe polaire au lieu
de choifir la parallaxe pour Paris, on y trouveroit I'avantage
de navoir a ajoliter pour chaque latitude que les équations
contenues dans fa Table 111, Dans ce cas, il faudroit dimi-
nuer de 9”,3 tous les nombres contenus dans la derniére colonne
des obfervations fuivantes; & le réfultat moyen au lieu d'ére
57’ 3",3, ne fevoit que de 56’ 54", mais jai mieux aimé
employer la parallaxe pour Paris, comme étant celle dont
nous faifons le plus fréquent ufage.

Meém. 1756, . Bbb
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DATE PARALLAXE | PARALLAXE
DES OBSERVATIONS. obfervée. moyenne.
1751, * 12 Mai. 54 266 | 57 8"8

* 3 Dctobre. 59 163 | 57 2,4
* 5 Novembre. | 6o0. 46,3 | 57 " 1,8
3 Décembre. | 61. 18,7 | 57 6,0

6 Décembre. 58. 572 | 57 4,8

28 Décembre. | 6o. 276 | 57 15,6

1752, 30 Janvier, §9. 42,1 | s 1,3,
* 30 Janvier. 59- 34,2 | 56. 51,8
31 Janvier, 59. S | 57 4,1
23 Féyrier, 59. 227 | 57 0,8
26 Février, 59- 18,1 | 57 5,4

6 Mars: | 54 24T | ST 4ed

24 Juin. 54+ 90 | 57 73
25 Juin. 54« 0,0 | s 4,2
20 Juillet, 54« 35,0 | 57. 6,5
23 Juillet. 54 0,8 | 57 2,0
24 Juillet, 54 5,8 57 2,3
30 Juillet. . s6. 18,5 | s6. 58,8
24 Aofit. . | 55. 22,8 | 5. 1,8
31 Aoit. 8. 51,5 | 56. "58,3

* 18 Scpmmbré. 4. 43,3 | §$7. 13,7

~ la parallaxe moyenne entre ces vingt-un réfultats eft de
57' 3",3, & celles de toutes mes obfervations qui différent
le plus de ce réfultat moyen, ne s'en écartent pas de §”; je
crois donc quon ne fauroit efpérer une détermination plus

exacte de cette parallaxe; il 'y a peut-étre dans toute PAftro-

nomie aucun éiément qui foit mieux déterminé que celui-la,
excepté ceux qui n'exigeant que des obfervations faites au zénith
& fur fa méme divifion d'un inflrument, ont pii par des obfer-
vations répéiées, étre conflatés mille fols. Si fon confidére un
inftant Ia diftance des temps & des lieux, la diverfité des
inftrumens, Tinégalité des hautenrs des diftances de Ja Lune
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& des parallaxes dans les différentes obfevations que je viens
de rapporter, la complication ‘de calculs de théorie & de pra-
tique, & le nombre de réduétions quiil a fallu y employer,
on ne peut quétre furpris d’y rouver de {i petites différences.

Si donc Ton appelle y Panomalie moyenne de la Lune,
¢ la longitude moyenne de Ja Lune moins la longitude
moyenne du Soleil, & ¢ ['anomalie moyenne du Soleil, on
aura la parallaxe horizontale pour Paris par la formule fuivante,
§7'3",3 — 3'5"5 coly ~— 10,3 coll2y — 0",6 col. 3y
— 28" 1 cof. 24 ——"0",3 col. 42 — 0”3 cof. (22—2y)
— 34"0 cof: (28 —y) — 0"q 0ol (41 — 29) — 07
cof. (42 —y) —1",2 cof. (ys=—7) — 0”4 col. (42— 2y)
— 0",9 cof (y 4 z) —+ 1.6 cof. (28 — y — )
— 1”7 cof. (22 — ) — 3"0cof (22 —4—y)

Je donnerai encore ici une derniére confirmation des réfultats
contenus dans ce Mémoire, ceft celle que me fourniflent les
obfervations de feu M. Grifchow. Dans une differtation e a
Péerfbourg en 175 5, mais qui neft arrivée a Paris que le §
Juillet 1760, ce favant Aftronome nous apprend que par
trois obfervations faites 3 Péterfbourg en 1752, correfpornt-
dantes a un pareil nombre d’obfervations faites au Cap de Bonne-
efpérance, il a trouvé que le 12 Février & 7 heures du foir,
la parallaxe étoit de 59" 1 2", pour la région des poles ; jignore
quelles fuppofitions il a faites pour la figure de la Terre, mais
par les élémens que jai employés ci~deffus, il y faut ajonter
9",3 pour avoir fa parallaxe & Paris; & comme fa fomme des
équations pour ce jour-fa a 5h 22’ temps moyen a Paris, étoit
de 2’ 21",3; il refte pour fa conftante cherchée 57 o”, plus
petite de 3” feulement que celle qui réfulte de toutes mes
obfervations. Je mai pll avoir connoiffance des obfervations
que M. Grifchow all faire Ja méme année dans lifle d’Oefel.

-
-
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