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ARITHMETIQUE.

SUR LES ECHELLES ARITHMETIQUES.

IL eft évident que la Progreflion décuple ou dénaire qui V. 1es M.
régne dans notre Arithmétique & dans la maniére de P-219-
compter de tous les peuples connus de fa Terre, n'a d’autre
fondement que les dix doigts de nos mains, & que {1 nous
avions eu plus ou moins de dix doigts, douze, par exemple,

ou huit, la numération fe feroit faite felon s progreflion
duodenaire ou otfoénaire. Ariflote qui a touché quelque chofe

de cette recherche dans fes Probiémes, nous apprend cepen-

dant qu'il y avoit dans la Thrace un peuple qui ne comptoit

que par la Progreflion guaternaire. C'eft-a-dire, quiapres

avoir compté 1, 2, 3 julqud quatre, exprimé dans ce cas’

& en chiffres Arabes, par l'unité avec e zéro, on repre-

noit la Progreflion, & on comptoit autant de fois quatre

quil le falloit pour exprimer tout nombre qui ne patfoit

pas quatre fois quatre ou feize, & ainfi.de fuite jufqua
quatre fois feize, &c. de la méme maniére que nous en
‘nfons & Yégard des unités des dixaines, centaines, mille,

&c. ce qui, réduit i nos chiflres, feroit écrit de cette ma-

niére, 10 pour quatre; 100 pour quatre fois quatre on
feize ; 1000 pour quatre fois feize ou foixante-quatre;

13 pour 7; 122 pour vingt-fix; 2312 pour cent quatre-
vingt - deux : car ce dernier exemple exprime deux fois
foixante - quatre, plus trois fois feize, plus une fois quatre,

plus deux unités, ce qui fait en tout cent guatre—vingt-deux;
comme il feroit deux fois mille, trois fois cent, une fois :
dix & deux unités, ‘& en tout deux mille trois cens douze

felon T Arithmétique dénaire. Que fi au lieu de fa Progref-

fion quaternaire on ne vouloit employer que la binaire, it
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ny auroit alors dans la numération par chiffres que des
unités & des zéro. Ainfi 1o ne feroit que deux, &1 trois,
100 quatre, 10I cing, 1ooo huit, ror1o dix, 10000
feize, &c. Cette Progreflion dans iAuthmethue fa plus
fxmpie de toutes les Progreflions pofiibles, auroit felon M.rs
Leibnitz & de Lagny™*, de fort grands avantages pour cer-
taines recherches curieufes & difficiles ; mais elle feroit trés-
incommode dans {'ufage ordinaire, par la quantité de carac-
téres. quelle exxgexon pour de petits nombres. La duodé-
naire feroit peut-étre, toutes compenfations faites, la plus
utile par e nombre de fes divifeurs, deux, trois, quatre ,
{ix ; mais pour s'en fervir avec nos thﬁles il faudroit né-
ceflairement v sjoliter deux nouveaux caractéres pour: les
nombres dix & onze qui ferofent dés-lors au rang des unités.
Au deflus de la Pxoqleﬁxon duodénaire, il n’y a que celle
de vingt-quatre qui edt un divifeur de plus, fcavoir, huit;
mais celle-ci devient embarraflante par le nombre de carac-
téres qui entrerojent dans fon rang des unités, Cependant
il n'y a aucune de ces Plogl eflions qui, & certains egzuds ne
pulﬁe itre préférable & toutes les autres, & qui n’ait fon
utilité paltlcuilue de théorie ou de pratique. Parmi les pro-
Puctcs qui leur font communes, on doit compter celle qui
a ¢té d'abord remalquee du nombre' neuf, fcavoir, que
tous fes multiples exprimés 4 Ia maniére ordinaire, fe fonk
toljours par des chiffres dont f'addition fait neuf ou un
multiple de neuf, & que ces chiffres tranfpofés de piuhems
manieres différentes redonnent encore des nombres mufti-
ples de neuf *. Car il eft clair que ces propriétés n appar
tiennent au nombre neuf dans{’ Arithmétique dénaire, qu'en
tant qu'il eft le pénultieme de fa Pr ogleﬁ}on ou de fa luite
naturelle des nombres jufqua dix. De maniére que dans la
ngreﬁlon quaternaue ce ne feroit plus neuf qui auroit
ces proprictés, mais trois ; & que dans celle de douze ou
de vingt-quatre, ce feroit onze ou vingt- trois. Il feroit
donc trées-commode pour de femblables recherches, & fur-
tout Jorfqu'il s'agit de grands nombres, d’avoir une Formule; ;

par
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par fe moyen de laquelle on pit ramener promptement ces
nombres a I'Algorithme ou a f'expreflion de l'efpece &’ Arith-
métique, de Progreilion ou &' £keile dont on veut faire ufage.
Cleft ce que M. de Buffon a cherché, & qu'il nous donne
ici fous le titre de Formule fur les Echelles Arithmetiques.
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A LGEBRE

SJUR LE CAS IRREDUCTIBLE
DU TROISIEME DEGRE:

IL y a grande apparence que les Arabes, qu’on croit étre les
inventeurs de {’Algebre, n'ont pas connu 'extraction des
racines des Equations paflé le fecond degré; du moins eft-il
certain que Lucas Paciolus, dit #¢/ Buigo, qui tenoit I'Al-
gebre des Arabes, & qui I'a fait connoitre en Europe dans
un Livre intitulé, Summa de Arithmetica, proportioni, ¢ propor-
tionalita, imprimé 4 Venife en 1494, n'a pas ¢téau dela du
fecond degré. Cardan eft vrai-femblablement le premier qui,
environ 7o ans aprés Lucas del Burgo, ait pouflé P'extrac-
tion des racines julquaux E.quations cubiques ou dutroifieme
degré; mais ce qui eft remarquable, & qui fait honneur &
Cardan, ceft qu'il ne fut arrété dans cette recherche que
par une difficulté qui arréte encore les plus fubtils Algé-
briites : cet écuell eft le cas ot I'Equation a trois racines
réelles, toutes trois inégales & venant fous une forme in-
commenfurable.
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Ce Cas appellé lrrédudible, quoiqu'on n'en puitle pas dé-

montrer Uirréduélibilité, eft donc devenu en Algebre ce

qu'eft en Géoméirie la Quadrature du Cercle. On voit claire-

ment quil v a dans 'Etendue, dans {e Monde intelligible

qui fait Pobjet immédiat des Géoméires, un quarré égal & la

furface du Cercle, une ligne droite de méme longueur que
Hifto 1741,



